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125. Sur le Systme Hyperbolique d Coefficients Constants

Par Masaya YAMAGUTI et Koji KASAHARA
(Comm. by K. KUNUGI, M.J.A., Nov. 12, 1959)

1. Introduction. Consid6rons le systme des 6quations aux d6riv6es
partielles:

(1.1) Ou A.3U_Bu_O
t - x

off A et B sont des matrices re611es constantes N lignes et N
colonnes. Nous supposons la matrice B arbitraire et nous nous pro-
posons de chercher sous quelle condition pour A, le probl6me de Cauchy
par rapport au syst6me (1.1) soit uniform6ment bien pos6. D’aprs le
th6or6me de Grding 1 et l’6tude de Petrowsky 2, on peut trans-
former cette question on en une question purement alg6brique, c’est--
dire, 6tant donn6 une forme linaire matricielle:

(1.2) A()-- A,
on demande quelle condition il faut imposer (1.2)pour que toutes les
parties relles des racines de l’quation:

(1.3) p(, $)=d& (E--iA()--B)=O
soient bornes pour [. Nous appelons A() ce qui possde cette
proprietY, "fortement hyperbolique ".

2. 0n connait dj des conditions suffisantes pour que la forme
(1.2) soit fortement hyperbolique (voir Petrowsky 3).

Nous montrons que les conditions suivantes sont ncessaires pour
que (1.2) soit fortement hyperbolique:

1. Toutes les racines de l’quation:

(2.1) d& (E--A())=O
sont relles pour $ relles.

2. A() est toujours diagonalisable pour tous $.
3. I1 existe une matrice diagonalisatrice N() borne) qui possde

les proprits suivantes:
(2.2) N()A($)N($)-=D() et inf dt N() 0,

off D() est la matrice diagonale:

(.8) D()= les 2 song des raeines de (2.1).

0n a le

1) On prend toujours une matrice dont les lignes sont des vecteurs propres de
longeur unitd e A($).


