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150. Sur la Thdorie Gdnrale des Ensembles
Partiellement Ordonn$s. III

Par Mihail BENADO
(Comm. by K. KUNUGI, M.J.A., Dec. 12, 1960)

R$sum. Cette note contient des rsultats concernant les proprits
gnrales des structures gomtriques modulaires d’une configuration
[1. Elle fait suite ma note [2 dont je presuppose la connaissance.

1. Structures g$omdtriques modulaires; dfinition. 1.1. Dfini-
tion. J’appellerai modulaire au sens de M. Alexander Kurosch ou
simplement K-modulaire, route (2",V)-structure gomtrique de
telle que les relations a, b, b’, d, m e , d2"{a, b}, d2"{a, b’}, reX{a, b},
mX{a,b’} et b>_b’ entrainent l’galit b--b’.

1.2. Ddfinition. J’appellerai modulaire au sens de M. Oystein
Ore ou O-modulaire tout court, toute (Y, V)-structure gomtrique de

telle que les relations a, al, b, b’, d, me, d{a, b}, m{a, b}, d_a_a
et b>_b’>_m entraine l’quivalence logique des relations a2"{a,b’} et
b’X[a, b}.

1.3. Dfinition. J’appellerai modulaire au sens de M. Morgan
Ward ou encore W-modulaire, toute (Y’, X)-structure gomtrique de

telle que les relations a, b, d, me, dI’{a, b} et reX{a, b} entrainent
l’isomorphisme au sens de l’ordre partiel d/a b/m.

1.4. Dfinition. J’appellerai circulaire toute (c, V)-structure
gomtrique de telle que pour tousles a, b, d, m e satisfaisant
d2"{a, b} et reX{a, b}, les quotients ([2, 1.2.1) d/a et a/m soient des
chaines (--ensembles totalement ordonns).

2. Proprits. 2.1. Thorme. Toute (l, X)-structure gomtri-
que analytique, ferrule (2, 1.6.4, 1.6.7) et K-modulaire (1.1) possde
les proprits suivantes: 1. Elle est similitude ([2_, 1.6.9), 2.
Elle est saturde (2J, 1.6.8), 3. Elle est primitive au sens que voici:
Pour chaque (2", X)-quadrilatre ([2, 1.4) (a, b; d, m) de , la condi-
tion d}-a quivaut ( la condition b}-m (Ici x-y veut dire x>y et
les relations x_>z_> y entrainent ou bien z- x ou bien z- y), 4. Si
elle est moins fine que la structure gomtrique rieszienne de ([_2,
1.5.2), alors elle est dj( moins fine que la structure gomtrique
d$d$kindienne et, en outre, elle est O-modulaire (1.2), 5. Si elle est
circulaire (1.4) elle est aussi O-modulaire.

2.2. Th$orme. Toute structure gomdtrique conditionnellement
ranante (2, 1.6.2) ferrule et K-modulaire est galement O-modulaire.

2.3. Thorme. Pour qu’une structure gomtrique analytique
(ou bien ferrule) et O-modulaire soit K-modulaire, il faut et il suflit


