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56. Sur les facteurs de convergence des séries
de Walsh-Fourier
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(Comm. by Kinjird KUNUGI, M.J.A., April 13, 1964)

1. Soit ¢,(x) une fonction de période 1, dont la valeur est égale
a 1 pour 0=<2<1/2, 4 —1 pour 1/2<x<1, et posons ¢,(x)=¢y(2"x) pour
n=1,2,---. Alors le systéme des fonctions de Walsh {y,(¢)},=¢1.2,...
est défini par

V(@)= [1 i)
ou n=>¢,2, 6,=0 ou 1, est le développement dyadique de n.

Soit f une fonection sommable sur (0,1). On en désigne le dével-
oppement de Walsh-Fourier par

oo 1
F@~Sab @), ot a= [ f@n.@)ds,
0
et les sommes partielles de la série de Walsh-Fourier de f par

8.3 )= Daku().

Le but de notre étude est de démontrer les théorémes suivants,
qui avaient été énoncés par R. E. A. C. Paley [2] dont le cas p=2
a été démontré par S. Yano [3], mais, & la connaissance de 'auteur,
la démonstration du cas général n’est pas encore publiée.

Théoréme 1. (i) Soit feL?(0,1), 1<p=2, alors

S.(x; f)=o0{(log n)"7}

presque partout, et

fsu de<A fllf(x)lpdx,

nz2 log
o A, est ume constante indépendante de f et A,=0(p—1)""
(ii) Soit feLlog*L(0,1), alors

f ap |s;( 3 )l dw<Bf|f(ac)|log | f(@)|dz+C

avec certaines constantes absolues B et C.
(iii) Soit feL(0,1), alors
S.(x; f)=o0(ogn) presque partout.
Théoréme 2. (i) Sott fe L0, 1), 1<p<2 et soit

S, )= ot o)
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