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Equations Paraboliques
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(Comm. by Kinjiré KuNUGI, M.J.A., Feb. 12, 1965)

1. Introduction. L’hypoellipticité des opérateurs paraboliques
est déja connue. Nous allons montrer la régularité au bord des
solutions d’une équation parabolique vérifiant certaines conditions
aux limites:

Lu=-2u(t, )~ 3} i, w)(gc—)”u(t, z)
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ou (¢, x)€ B* et G est un domaine de R" dont la frontiére 9G—sup-
posée contenant l’orgine—est définie dans un voisinage U de I’origine
par

o(t, 1)=0, };|£vﬂ £0, pour (t, e Us ot @)e C(U).

Explicitons les conditions sur {L; B;}:
1) Re 3> a,(0,0)8*+#0, &£+0,

lv|=2m

2) Soit (€ B*™) la normale de I’hypersurface 8GN (t=0) a ’origine;
Soit £(#0) un vecteur paralléle a I’hyperplan tangent de 9GN (t=0)
3 Dorigine; Soit 7€ R'. Pour (£, 7)+(0, 0) fixé arbitrairement, dé-
signons P(z):ir—(—l)"‘ME2 a,(0, 0)(6+27)*. Nous imposons la condi-
tion suivante: Il existe justement m racines z;(&, 7) (=1, 2, «++, m) de
P(z):O ayant la partie imaginaire positive et m racines z; (j=m+
1, --+,2m) dont la partie imaginaire soit négative. Posons P.(z)=
II(Z 2), P-(z)~ II [(z—#;). Alors Q(z)— E b;(0,0) (§+27) (4=
1 2 ., m) sont lmealrement indépendants modulo P.(z) et en méme
temps modulo P_(2).
3) a(t, ) e C(UNG), by(t, x)e C(UNG).

Enoncons

Théoréme 1. (Hypoellipticité au bord). Soit u une solution de

(1.1) telle que aitu (%)”ueLz(UnG), |v| <2m, alors si fe



