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189. Sur la convergence des sries de Fourier
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Dpartment de Mathmatiques, Universit de KSbe

(Comm. by Kinjir5 KuNuc,I, M.J..., Nov. 13, 1967)

1. Introduction. Soient f(x) et
a01 f(x)..- +,1 (a cos nx +b sin nx)

une fonction appartenant L(-z, z) et sa srie de Fourier.
Pour la convergence de la srie (1), il y a plusieurs critSres,

par exemple: les critres de Dini, de Jordan, et de Lebesgue etc.,
d’autre part M. A. Kolmogoroff a donn la srie clSbre de Fourier
divergente partout [2. Cependant M. L. Carleson a dmontr
rcemment le thorSme suivant [1.

Th4orme de Carleson. Si f(x) appartient d L(-r, zc), la
sdrie de Fourier (1) converge vers f(x) presque partout.

I1 est donc intressant de rechercher la convergence de srie de
Fourier de f(x) e L(- z, zr) (p >= 1).

2. Nous donnons d’abord le thorSme suivant.
Th4orme 1. Soient f(x) une fonction appartenant L(-zr, z)

et un hombre positif.
La sdrie de Fourier (1) de f(x) converge vers S en tout point

tel que l’intdgrale
(x, t)- s dt (0 < h</2)

t
existe, o

(x, t) f(x / 2t) +f(x- 2t))/2.
Preuve. Posons

a0S(x) - +,=, (a cos kx +b sin kx),

t

On a alors

S(x) S 2Ii’ sin(2n+l)t((x, t)- S) dr.
zr sin t

8upposons que l’inffgrale I(x, t)-Sldt existe en x D’aprgs

1 hypothese, pour un nombre positif s donn( g l’avanee, on peu
prendre 8 telle manigre que

O<(t)<st


