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191. Quelques exemples des .fonctions d’Epstein pour les
oprateurs elliptiques d$gnrs du second ordre

Par Norio SHIMAKURA
(Comm. by Kinjir5 KUNUGI, M. d. A., Dec. 12, 1969)

1. Soient nun entier :>2 et t la boule unite de R

j=l

Traitons, dans /2, un oprateur diffrentiel L elliptique d4gnr au
bord

Lu(x)----:Ox= (1-lxl2)
Oxj

(x) +(n-1)u(x). (2)

Lest auto-adjoint positif dans L(tg) du domaine _q)[L]-{u(x) e H(9)
(1-1xl)u(x) e H(9)}. Lest un cas particulier des oprateurs traits
par Baouendi-Goulaouic [2]. Son spectre se consiste des valeurs
propres positives dont chacune est de multiplicit finie. L’invariance
de L par rapport aux rotations nous acilite de calculer routes ces
valeurs propres et les onctions propres correspondantes" Dfinissons
une suite double {2,},=0 et une autre suite {/(k)}=0 en posant

2,t-(2/+l)(21+2k+n-1), pour k,l-0,1,2,...; (3)

{/(0)-1 et 2)(;(k)-2 pour k>=l, si n-2;}+n--3) (4)
/(k)-(2k+n-- !(n--2)! pour k>__0, si n>=3.

Proposition 1. (a) {2,t},=0 est la totalitg des valeurs propres
de L dont chacune , est de la multiplicit /(k)

(fl) Pour (k, l) fixe, une base des fonctions propres correspondant, est formde par les fonctions de la forme
u,,(x)-H,(x)P,(Ix ), ( 5 )

oit varie de 1 5/(k), {H,(x)}"( est une base des polynSmes harmoni-
ques homognes d’ordre k, et les P,(t) sont des polynSmes de t d’ordre
tels que P,(0):/:0.

Preuve. Nous savons l’hypoellipticit de L (voir [2]). Rsolvons
l’quation Lu=2u par sparation des variables radiale et sphriques.
Quel que soit 2 e C, on obtient une solution ormelle de Lu-2u. Mais
la demande u e 2[L] implique que 2 est l’une des 2, ci-dessus et que u
est une combinaison linaire des onctions de la forme (5). C.Q.F.D.

Soit maintenant T>0 et dsignons par N(T) la somme des /(k)
telles que 2,<__ T. Alors, nous avons facilement le thorme suivant"

Thcoreme 1. Lorsque T tend vers +c, N(T) se comporte
asymptotiquement


