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Une remarque sur la rgularit des solutions
des problmes aux limites gndraux

du type elliptique d$gne’r*

Par Norio SHIMAKURA

(Comm. by Kinjir5 KUNUG, M. Z. ., March 12, 1971)

1. Introduction. Comme mon travail precedent [4], le present
article a t motiv par la collaboration de MM. Baouendi et Goulaouic
[1], o5 ils ont dmontr l’hypoellipticit de certains oprateurs du second
ordre, elliptiques et dgnrs la rontire. M. Zuilly a gnralis
leur rsultat des oprateurs aussi du second ordre mais de dgnres-
sance d’ordre suprieur [6]. Les oprateurs traits dans [1] et [6]
taient tous auto-adjoints positifs, de vais maintenant considrer des
oprateurs pas ncessairement auto-adjoints, sous certaines conditions
aux limites gnrales. Et, je vais chercher de restrictions sur les
parties principales des oprateurs pour qu’ils soient hypoelliptiques.
Le Thorme nonc dans le 2 ne recouvre pas les rsultats de [1] et
[6]. Mais, voici une autre mthode que la rgularisation elliptique.

2. Problmes aux limites gnraux. Soit 2 un ouvert born
de R h frontire S de classe C, supposons que/2 soit situ localement
h un seul c6t de S. Considrons dans un oprateur diffrentiel L
d’ordre m"

L(x; D)u(x)-- P(x; D)((x)-u(x)), ( 1 )
h=0

ofa (x) est une fonction de classe C(O), positive dans 9, nulle partout
sur S telle que grad. D(X) ne s’annule jamais sur S. Pour fixer les
idles, supposons qu’il existe un 0 tel que

(x)-dis. (x,S), si dis. (x,S)<=8. (2)
Les P(x; D)(O<=h<=k) sont des oprateurs diffrentiels d’ordre_<_(m
--h) coefficients de classe C(), et en particulier, P(x;D) est pro-
prement elliptique d’ordre m uniformment sur 9. Les m et k sont
deux entiers satisfaisant

0 k__<m 2b avec b" entier >_ 1. ( 3
L devient une application linaire continue de W(t2) dans L(tg), oh
W(O) est l’espace de Sobolev avec poids

W(O)--{u(x) e H-(O) (x)u(x) e H(O)}. ( 4 )
Soit 8 > 0 suffisamment petit. Pour un point x quelconque de U {x e
dis. (x, S)_<_}, posons t--dis. (x, S) et dsignons par x’ le seul point de

* Ce travail a t partieilement support par une bourse du SakkokaL


