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Une remarque sur la perturbation d’oprateurs
m.accrtifs dans un espace de Banach

Par Yoshio KONISHI
Dpartement de Mathmatiques, Universit de Tokyo

(Comm. by Kunihiko KODAIRA, M. J. A., March 13, 1972)

1. Soit X un espace de Banach sur R et soit A un oprateur
(univoque) de D(A)X dans X. On dit que A est accrgtif si

pour 0 et x, x e D(A).
Tout oprateur A accrtif dans X ayant la proprit R(I+A)-X est
dit m-accrgtif. Rcemment Webb, dans [8], a obtenu le rsultat suivant"

Proposition. Soit le ggngrateur infinitgsimal d’un semi-groupe
continu de contractions lindaires dans X1 et soit B" XX un opdrateur
continu, partout dgfini et accrgtif. Alors --+B est m-accrgtif.

Le but de cette note est d’indiquer une application de cette pro-
position.

2. Rappelons-nous qu’un oprateur A dans X est accrti si et
seulement si

r(x--x,Ax--Ax)>_O pour x,xeD(A),
oh r(x, y)-lim,0 (Ix+eYll-llxl)/e.

Soient S un espace localement compact et/ une mesure positive
sur S telle que
(2.1) /(S) < c.

Dans le cas oh X=L(S), on a

(2.2) r(f, g)--f (sgn f(s))g(s)l(ds) + [ g(s) l(ds)
J{seS; f (s) 0} d

(voir Sato [7]). D’autre part, soit fl" D(fl)cR-R une fonction m-accre-
tive non ncessairement partout dfinie. On fair correspondre h fl un
prolongement canonique fl dans L(S) en posant"

D(flx)-{u e LI(S) u(s) e D(fl) p.p. sur Set fl(u(.)) e LI(S)},(2.3)
(u)(s) (u(s)), s e S, si u e D().

On vrifie aisment que est m-accrtif.
On obtient le
Thorme. Soit le ggndrateur infinitgsimal d’un semi-groupe

{exp (t)}t0 continu de contractions lingaires dans LI(S). Supposons
que ce semi-groupe soit {(sous-Markov}} au sens de Kunita [6]" si f e LI(S)
et 0 <_.f <_ 1, on a 0 <_ exp (t)f 1 pour tout t >_ O. Alors + est m-

1) Par consequent --_ est m-accrtif.


