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12. ur l’ensemble des courbes intgrales d’un systme
d’quations diffrentielles ordinaires, II.

Par Masuo FUKUHARA.
Mathematical Institute, Tokyo Imperial University.

(Comm. by T. YOSIE, M.LA., Feb. 12, 1931.)

Etant donn un systme d’quations diffrentielles ordinaires

(1) dy, -f(x, yl, y,) (i= 1, 2, n),
dx

nous dsignerons par R(E, (1)) |a rgion remplie par les courbes
intgrales passant par un point au moins d’un ensemble E de points
et par S(E, (1)) la section de R(E, (1)) par l’hyperplan x=5. Nous
supposerons dsormais les fonctions f continues et bornes dans un
domaine D" 0 x a. On salt alors que si Pest un point de D, la
section S(P, (1)) (0 a) est un ensemble continu. Mais peut-elle
tre un ensemble continu quelconque ? Autrement dit, tant donn un
ensenble continu C dans l’hyperplan x=, peut-on dterminer les f
de manire que la section S(P, (1)) coincide avec C ? La rponse me
semble affirmative, mais je ne m’occuperai pas ici de cette question.
Au contraire, je considrerai seulement le cas off le nombre des points
singu|iers du systme (1) est fini. J’appelle point singulier du systme
(1) le point P(x, y, y,) tel qu’il existe au moins deux courbes
intgrales passant par P et se bifurquant dans l’intervalle (x-h, x + h)
quelque petit que soit le nombre positif h. Avant d’aller plus loin, il
est commode de classifier des ensembles continus.

Un ensemble continu C est dit de classe 1 s’il peut se rduire
un point par dformation continuelle dans tout domaine ouvert contenant
C. Supposons maintenant dfinis les ensembles continus des classes
infrieures k. Un ensemble continu C est dit de classe k s’il n’est
pas de classe infrieure k et s’il existe des ensembles continus
C, C,., jouissant des propritds" 1 qu’ils appartiennent C; 2
que c /c. / k- 1, en dsignant par c, c., les classes de
C1, C, 3 que si l’on enlve de C les points appartenant un
ensemble ouvert quelconque qui contient C, C.,., l’ensemble restant
peut se rdduire un point par dformation continuelle dans tout
domaine ouvert contenant C.1)

1) La classe d’un ensemble continu C est indpendante du nombre de dimensions
de l’espace qui le contient. Nous la dsignerons par cls (C).


