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154. ur la th&orie des ensembles analytiques dans
les espaces abstraits.

Par injiro
(Comm. by T. ow., .LA., ov. 12, 9)

Plusieurs thormes sur la thorie des ensembles analytiquesD ont t
tablis dans les espaces mtriques complets et sparables. Dans cette
note, nous allons montrer comment nous pouvons dbarrasser ces deux
conditions. Rappelons que la fermeture E de l’ensemble E est E+ E’.
Un espace (v), o toute fermeture est ferme sera dit un espace quasi-
accessible. Nous allons donner d’abord deux thorbmes de projection.

Thorme I (Steinbachs) Soient R un espace quasi-accessible et S
un espace mtrique complet sparable. La projection P d’un ensemble
analytique M dans l’espace R x S projet sur R est un ensemble
analytique dans R.

Dmonstration :--Soit
l’espace R S

(1)

1S a un diamtre <
k

M un ensemble analytique donn dans

k ’_--

ensembles ferms. On peut supposer que

et que ]a projection de F,,..., sur ]’espace

Soit Q..., la projection de F,,,...,,k sur

respace R, et posons P=...,--Q.... Nous allons prouver que
P=-’, II P1"

1 e clair que P , r P-e----" nverernent oi un oin
de H ,...,-, uppoon exemple, 1 F,,..., e eonid-

rons l’ensemble p S. Cet ensemble est un espace mtrique complet
sparable. Si F...,(p x S) :4 0 pour tout k=l, 2, 3, le point

1) M. Hausdorif les appelle ensembles de Souslin; voir son "Mengenlehre" 1927
p. 177.

2) G. Steinbach: Beitriige zur Mengenlehre. Disa Bonn. 1930. M. Steinbach a
dmontr ce thorme pour les espaces mtriques arbitraire Ici nous avons donn
une dmonstration bas sur une idle diffrente_

3) Soit (a, b) un point de l’espace RxS. Nous considrons l’ensemble V(a)x V(b)
comme voisinage du point (a, b) dans l’espace RxS, o5 V(a)et V(b)sont des voisinages
quelconques de a et de b dans les espaces R et S respectivement.


