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1. Supposons la variable relle et complexe, et considdrons
l’quation diffrentielle

(1) -x =f(x, y)

oh la fonction f(x, y) est dveloppable en une srie convergente dans
Ox, lylmx-(O)

(2) f(x, y) ao(x) + a(x)y/ + a,(x)y +
la convergence devient uniforme si on multiplie chaque terme par x et
les a,(x) sont des fonctions continues dans 0<x< et d6veloppables
asymptotiquement comme il suit"

(3) a(x) -’)/ a(Dx / + a- +
(a)---fl:O, ai)=O, a()----O pour j< (n- 1)).

On forme d’abord une srie qii satisfait formellement l’quation
donne (1)

(4) y ,a(p log x+C),
j-0

a(u) tant des polynomes en u de degr j+ 1. Posons
y-P(x, C) +z

P(x, C)---ao(p log x + C) / + a(fl log x + C)x

et appliquons les thfiormes d’existence et d’unicitfi des intfigrales
l’fiquation transformfie

(5) dz a(, z)

On verra sans peine que cette fiquation admet une solution et une seule
telle que lim x-z(x)-0. On pent en conclure que quelle que soit la

:-> +0

valeur de la constante C, l’dquation (1) admet une solution et une seule
cvdoppable asymptotiquement en sdrie ().

2. On pent aller plus loin. En effet, il est facile de voir que
g(x,z) pent se dfivelopper en une srie convergente dans 0<x<x,

a(x, z)=Z(x, C3z

la convergence devenant uniforme si on multiplie chaque terme par x
et les coefficients ilk(X, C) fitant dfiveloppables asymptotiquement comme
il suit"


