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103. Sur les points singuliers des equations differentielles
ordinaires du premier ordre, I.

Par Masuo HUKUHARA.
Institut mathématique de I'université de Hokkaido.
(Comm. by S. KAKEYA, M.LA,, Oct. 12, 1935.)

1. Supposons la variable x réelle et y complexe, et considérons
Iéquation différentielle

1) xijll=f<x, v)
X

ol la fonction f(x,y) est développable en une série convergente dans
0<x<<o, |y|<mz*(2>0):
@) S, y)=ay(@) + ay(x)y + ------ + @ (YY" e )

la convergence devient uniforme si on multiplie chaque terme par z* et
les a,(x) sont des fonctions continues dans 0<<x<<o et développables
asymptotiquement comme il suit:
(3) a n(w) ~ aﬁ» + ag)x [ + wﬁ{’xf deeenn-
(a®=p=+0, a{®=0, a?=0 pour j<<(n—1)).

~

On forme d’abord une série qui satisfait formellement & l’équation
donnée (1):

4) y ~j§_‘}Ja,{p logz+C)a?,
a;(u) étant des polynomes en u de degré j+1. Posons
y=Px, C)+z

P(x, C)=ayplogx+C)+------ +a;(p log x + C)x?

et appliquons les théorémes d’existence et d’unicité des intégrales i
Yéquation transformée :

dz _
(5) wﬁ;—g(x, 2).

On verra sans peine que cette équation admet une solution et une seule

telle que limox"'z(x)=0. On peut en conclure que quelle que soit la
2>+

valeur de la constante C, Déquation (1) admet une solution et une seule
développable asymptotiquement en série (4).

2. On peut aller plus loin. En effet, il est facile de voir que
g(x,z) peut se développer en une série convergente dans 0<<z<<é,
2| <max*:

0(s,2)= 3 fule, )",

la convergence devenant uniforme si on multiplie chaque terme par z*
et les coefficients §.(x, C) étant développables asymptotiquement comme

il suit:



