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95. Sur une surface universelle pour les fonctions
de Baire, dont '’ensemble de points est
un complémentaire analytique.

Par Kinjiro KUNUGUL
(Comm. by S. KAKEYA, M.LA,, Nov. 12, 1936.)

Nous dirons, d’aprés M. W. Sierpinski, que la surface z=f(x, y)
est untverselle pour les fonctions de Baire (d’une variable réelle) si,
quel que soit le nombre réel a donné, la fonction ¢(x)=f(x, @) est une
fonction de Baire et si pour toute fonction de Baire (d'une variable
réelle) donnée ¢(x) il existe un nombre réel a, tel que ¢(x)=r(x, a)
(pour 2 réel).

M. W. Sierpinski a démontré” qu’il n’existe aucune surface univer-
selle pour les fonctions de Baire, dont 'ensemble de points serait un
ensemble analytique, et qu’il en existe une, dont l’ensemble de points
est une somme de trois ensembles, dont le premier est analytique, le
second est un complémentaire analytique et le troisiéme est une différ-
ence de deux ensembles analytiques. M. W. Sierpinski a posé, de plus,
un probléme si des surfaces universelles pour les fonctions de Baire,
peuvent étre des complémentaires analytiques. Le but de cette Note
est y donner une réponse affirmative: nous allons construire une sur-
face universelle pour les fonctions de Baire, dont Uensemble de points
est un complémentaire analytique.

Considerons dans un espace & trois dimensions R=0XYZ, un
ensemble analytique M universel pour les ensembles analytiques plans,
c.-3-d. un ensemble analytiques M dans R, tel qu’en coupant avec les
plans paralleles au plan OXZ on obtient tous les ensembles analytiques
plans possibles. D’ailleurs nons pouvons poser®
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ot {My, ny...,n,) est un schéme de Souslin universel des ensembles
fermés, c.-a-d. le schtme {M,, ..., } Jouit de la propriété suivante:
1) M., ny ..., n, Sont des ensembles fermés dans R; 2) Etant donné un
schéme quelconque de Souslin {F, »ng ..o n,s des ensembles fermés plans,

il existe un nombre réel ¥, tel que le plan parallele & OXZ passant
par le point (o, ¥,, 0) coupe M,, ., ...om, €N un ensemble identique a

Fupy g ... n, DOUr tout & (6=1,2,3,......).
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