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106. qur les majorantes des fonctions CA.

Par Motokiti KONDS.
L’Institut Mathematique, l’Universit Impriale de Hokkaido, Sapporo.

(Comm. by M. FUJIWARA, M.LA., Dec. 12, 1936.)

Grace l’axiome du choix de M. E. Zermelo, M. N. Lusin a dmontr
qu’il existe une fonction mesurable (L) qui est dfinie sur tousles hOm-
bres rgels et qui ne peut tre majore par aucune fonction representable
analytiquement. Or, en appliquant la thorie des ensembles CA, on
peut nommer tels fonctions, c.-.-d.,

Thorne 1. I1 existe une fonction CA mesurable (L) (d’une vari-
able relle)qui ne peut tre majorge par aucune fonction mesurable (B).

Dmonstration. Prenons dans un espace R(x,y,z), un ensemble
analytique universel pour les ensembles analytiques plans, c.--d., un
ensemble analytique M, tel qu’en le coupant avec les plans parallles
au plan y-- 0 an obtient tous les ensembles analytiques possibles. On
salt alors qu’il existe dans l’axe OY un ensemble complmentaire analy-
tique Q ayant les proprits suivantes: 1, l’ensemble U*-M(OX
Q x OZ) est de la classe CA, 2, quel que soit le point yo de l’ensemble,

Q, l’ensemble Mo est l’image gomtrique d’une fonction de Baire
(d’une variable relle), 3, pour route fonction de Baire (d’une variable
relle) Z=(), il existe un hombre rel yo, tel que l’ensemble/yo est
prcisment l’image gomtrique de Z=(). Comme le complmentaire
H de l’ensemble Q par rapport l’axe OY est un ensemble analytique,
il existe, d’aprs un thorme de M. S. Mazurkiewicz, un ensemble
lmentaire E dans le plan R(y, z) dont la projection de ses points in-
freurs sur l’axe OY est prcisment H. Dsignons par L l’ensemble de
tous les points infrieurs de l’ensemble E. l’ensemble U**=LOX
est alors un ensemble CA dans R.

La fonction CA U(x, y) dont l’image gomtrique est l’ensemble CA
U=U*+ U** est universel pour toutes les fonctions de Baire (d’une
variable relle). Maintenant, nous dmontrons que la fonction U(x, x)
satisfait aux conditions du thorme 1. Pour un hombre rel Zo, con-
sidrons l’ensemble F=Ens (U(, y):> Zo). Comme nous avons

F=Q Proj {M(Z=> Zo)} /Proj {E(Z => Zo)- Proj {E(Z Zo)}",

l’ensemble F est de la classe Apa. Par consequent, la fonction CA
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4) Dsignons par M(Z,< Zo) l’ensemble de tousles points qui les coordonnes
Z> Zo.

5) Dsignons par Apa la famille des ensembles qui peuvent tre dfinis comme la
somme d’une infinit dnombrable des ensembles Ap.


