
270 [Vol. 14,

69. Une remarque concernant un problme
de M. N. Lusin.

Par Takeshi INAGAKI.
(Comm. by T. YOSE, M.I.A., Oat. 12, 1938.)

Un ensemble C situ dans le plan D est dit crible rectiligne, s’il
est compos6 d’une infinit6 d6nombrable (ou fini) d’ensembles ferm6s
situ6s sur des droites parallles raxe .

Comme on sait, tousles ensembles analytiques lin6aires quelconques,
mesurables B ou non, sont d6finits au moyen de cribles rectiligne
Dans cette Note, nous consid6rons seulement un crible rectiligne d6-
finissan un ensemble analytique non mesurable B. Dans ce cas, le
compl6mentaire de l’ensemble analytique cribl6 au moyen de crible
rectiligne C est d6compos6 compltement en ses constituantes, routes
mesurables B,

(1) -o+i+---++ J.

Comme l’ensemble est non mesurable B, parmi les constituantes
du dveloppement (1) il y a une infinit( non dnombrable des consti-

tuantes non nulles. I1 est manifeste que la nature des constituantes
du dveloppement (1) se rapport celle du crible rectiligne C.

Dans un article,) M. N. Lusin a exprim4 phsieurs problmes con-
cernant quelque relation entre un crible rectiligne C et des constituantes

du dveloppement (1) de l’ensemble complmentaire analytique cor-
respondant C.

Tout d’abord nous appelons isolateur de un ensemble H tel
qu’il renferme tolalement et il ne contient aucun point d’une con-
stituante , different de , a’ a. Puis, d’aprs M. N. Lusin, une
constituante est dite isoilde, s’il existe un isolateur H de classe in-
frieure celle de .

Cette dfinition tant posse, M. N. Lusin a propos le problme
suivant (le problme V dans son article cit)"

Reconnaitre, s’il est possible de ddfinir un crible rectiligne C tel que
toutes les constituantes partir d’un certain rang soient isoles ?

I1 semble que c’est assez difficile donner la r6ponse affirmative
de ce problme. Pour mettre en lumire la complexit6 de la distribu-
tion des constituantes $, il sera int6ressant de dfinir un crible rectiligne
qui n’a pas la propri6t6 6nonc6e dans ce problme.

Le but de cette Note est d6montrer la proposition suivante"
ThdorOme. II existe un crible rectiligne C tel qu’une infinitd non

1) D’aprs M. N. Lusin, nous dsignons par 3, etc. l’ensemble de tous les
points irrationnels dans un domaine linaire, si l’on considre l’ensemble des points
irrationnels comme appartenant aux axes OX, OT etc. L’ensemble produit cart4sien

x u ou bien x.,ux z sera dsign par u ou bien par
2) N. Lusin, Sur les ensembles analytiques nuls. Fund. Math., t. 25 (1935), p.

121-125.


