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Bemerkungen zur Theorie der allgemeinen
Kugelfunktionen.

Von Yukiyosi KAWADA.
Mathematisches Institut der Kaiserlichen Universit/it, Tokyo.

(Comm. by T. TAKGI, .I.A., Dec. 12, 1939.)

In tier vorliegenden Note soll zunRchst die bekannte Theorie der
abgeschlossenen Familie (closed amily) yon fastperiodischen Funktionen
au einer Gruppe (D au die rechtsseitig abgeschlossene Familie ver-
allgemeinert werden ( 1). Daraus wird sich die Weylsche Theorie
der Entwicklung yon Funktionen au der homogenen Mannigfaltigkeit
herleiten lassen ( 2). Zum Schluss sollen als wichtiges Beispiel die
Kugelfunktionen au der -dimensionalen Kugel gruppentheoretisch n/iher
betrachtet werden ( 3).

1. Fiir eine abstrakte Gruppe ( definieren wit nach dem Vorbild
yon J. yon Neumann (N. Def. 13) die rechtssetg bgesctdossene Fmilie

yon fastperiodischen Funktionen folgendermassen-
1) ist die Menge yon (komplexwertigen)astperiodischen Funk-

tionen f(s) auf (.
2) Aus f(s) folgt f(sa)e , falls a ein Element aus @ ist.
3) Aus f(s), g(s) folgt af(s)+g(s), falls a, Konstanten

sind.
4) Aus f,,(s) (n= 1, 2, ...) und f(s) -,f(s) gleichmissig auf (

(bei n - oo ) folgt f(s).
Im folgenden bedeutet immer eine rechtsseitig abgeschlossene

Familie. Es sei nun ’s -D(s)= (d(s)) eine irreduzible unire Dar-
stellung n-ten Grades von (, und m sei ein Darstellungsmodul yon ),
welcher aus Funktionen von besteht, wobei t.f(s)=f(sO bedeutet.
Wenn also (f(s),...,f,(s)) eine passend gewihlte Basis yon mist, dann
gilt nimlich

(1) t(f(s), ...,f,(s))- (fl(st), ...,f,(st))--(f(s), ..., f,(s))D(t),
Insbesondere ist

(2) (fl(s), ...,f,(s))= (f,(1), .o.,f,(1))D(s);
Also entspricht jedem Darstellungsmodul m yon D ein n-dimensionaler
(komplexwertiger) Euklidischer Vektor

(3) ,(m, )= (f(1), ...,f(1)),
der vom 0-Vektor verschieden und bis auf einen Konstantenfoktor dutch
m und eindeutig bestimmt ist.
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