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114. Uber einen Satz von Herrn Lowner.

Von Yuasaku KomATU.
Mathematical Institute, Tokyo Imperial University.
(Comm. by S. KAKEYA, M.I.A., Dec. 12, 1940.)

Wir bezeichnen mit B einen Bereich, welcher dadurch hervorgeht,
daB man den Einheitskreis ldngs eines von der Peripherie ausgehenden
Jordanbogens aufschneidet, der den Nullpunkt nicht enthilt. Bereiche
dieser Art nennen wir nach Herrn Lowner beschrinkte Schlitzbereiche.
Um die extremalen Eigenschaften der schlichten Funktionen w=f(2)
im Innern des Einheitskreises |2|<<1 zu untersuchen, braucht man nach
dem Carathéodoryschen SatzeV iiber Gebietskerne nur die beschrinkten
Schlitzabbildungen, d.h. die schlichten (normierten) Abbildungen des
Einheitskreises auf beschrinkte Schlitzbereiche, zu behandeln.

Herr Lowner? hat den folgenden wichtigen Satz iiber solche Ab-
bildungen bewiesen :

Zu jeder beschrinkten Schlitzabbildung

fR)=e®@+) $=0

1aBt sich eine stetige Funktion () mit 0 <t<¢ und |x(t)|=1 so
finden, daB man mit ihrer Hilfe diese Funktion als Integral f(z)=f(z, )
der Differentialgleichung

of(z, t) - 14(2)f (2, 1)
"ot & e b

mit der Anfangsbedingung f(z, 0)=z bestimmen kann.
In der vorliegenden Note soll ein kurzer Beweis dieses Satzes ge-

geben werden®.

Es sei ein beliebiger beschrankter Schlitzbereich B mit dem vom
Punkte w=e % ausgehenden Schlitze L gegeben. Wir stellen die
Gleichung fiir L durch seinen Lingenparameter s dar:

L: w=w(l), 0Zs5<s; o0)=e .,

Wir bezeichnen nun mit I, das Anfangsstiick von L, das den Parameter-
werten von 0O bis s entspricht, und mit G, den beschrinkten Schlitz-
bereich mit dem Schlitze I, Es sei.

w=g(ws, 8)=7(s) (w,+---),  7(s)>0,
diejenige Funktion, die die schlichte normierte Abbildung von G, auf
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