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1. Es seien . ein Raum (mit Punkten P, Q, ...) und G eine
Gruppe der ein-eindeutigen Abbildungen x: P--P.x yon 9 auf sich
selbst. In vorliegender Note betrachten wir G-invariante Masse> * in
Y2. Dabei kann (9) auch unendlich sein, jedoch verlangen wir immer,
dass 2 die Summe hSchstens abzihlbar vieler Mengen mit endlichen
Massen ist. In G sei ein links-invariantes Mass n* mit der folgenden
Eigenschaft erklirt: Ist eine (komplex-werige) Funkion f() in
nessbar, so is f(y-x) es auch. Dabei soll G auch die Summe hSchstens
abzihlbar vieler Mengen mit endlichen Massen sein, Eine Gruppe mit
einem solchen Mass wurde yon Herrn A. Weil ,, groupe mesur" ge-
nannt. Wir wollen ein solches * ein Weilsches Mass nennen. In
Gist dann f(-) mit f(x) auch messbar, da aus der Voraussetzung
folgt, dass f((y-)-)=f(x-y) fiir fast alle y messbar in ist. Wenn

I f()d=O ist, ist auch f(-)dx=O. Die Messbarkeit is daher in
JG JG
G invers- und rechts-invariant. Ebenso invarian$ is die Eigenschaf
einer Teilmenge A: n(A)=O. Eine Abbildung eines Raumes /2 mit
einem Mass in einem ebensolchen Raum Y2 heisst nach Herrn J. von
Neumann messbar,s wenn das Urbild jeder messbaren Teilmenge aus
9. wieder messbar ist. Die oben genannte Bedingung ffir das Weilsche
Mass ist nichts anders als die Messbarkeit der Abbildung
yon G G auf G. Wir bezeichnen die Familie aller z* (bzw. * u. s. w.)-
messbaren Teilmengen mit endlichen Massen von /2 (bzw. G, u. s. w.)
mit () (bzw. (m), u. s. w.).

Satz 1. Die Abbildung P y-, P y-x yon G G auf
G is messbar.
Beweis. Das Produktmass /mm* sei mit v* bezeichnet. Eine

Tilmenge FY2G sei messbar, und man setze =(Pxy;
P y-x e 1). Zum Beweis geniigt es die Messbarkeit yon zu zeigen,
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