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90. Die Theorie der Klassenk6rper im Kleinen
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Wie in der frfiheren Note) bezeichnet k einen diskret perfekten
K6rper m bezug auf einen Primdivisor , und der Restklassenk6rper
k/p besitzt wieder die beiden folgenden Eigenschaften"

1) k/p ist vollkommen,
2) zu einer beliebigen natfirlichen Zahl existiert genau eine

algebraische Erweiterung yore Grade fiber
Ferner benutzen wir im folgenden alle dort eingeffihrten Bezeichnungen
ohne Erklirung. Nun schicken wir als Vorbereitung einige Hilfssitze
voran.

Hilfssatz 1. Es sei K/k ein Klassenkfrper, und ein Zwischen-
k6rper yon K/k. Ist dann K bzw. i galoissch fiber bzw. k, so sind
K und K bzw. Klassenk6rper fiber / und k. Ferner stimmt H(K,
mit der Gesamtheit /7 aller derjenigen Elemente aus fiberein, deren
Normen nach in H(K, k) hineinfallen.

Beweis. Zunichst gilt nach Definition"

H(K, E) ;
Da bekanntlich (A" )= (H(R, k)’H(K, k)) ist), so folgt

>=
Weil K, R bzw. iiber , k galoissch sind, so gilt)"

(ft.." 1-7) ( H(K, I)) (K"

und (A" H(, k)) <: (" k),

woraus man leicht

(A H(K, )) (. H(, ))( ) <= ( )(K" )=(K"

schliett. Well nach Voraussetzung K]k, ein Klassenkfrper, also

(A’H(K, k))--(K" k) ist, so miissen unbedingt

(,. )=(K. ) und (A" H(g, ))=(g’)
sein; d.h. ist ein Klassenkfrper iiber k.
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