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58. Bernerkungen iiber die Liesctle Ringe
mit Prirnzalilcharakteristik.

Von Yoz5 MATSUSHIMA.
Mathematisches Institut der kaiserlichen Universit zu Nagoya.

(Comm. by T. TAKAGI, M.I.A., June 12, 1943.)

Ein halbeinfacher Liescher Ring yon Primzahlcharakteristik ist
bekanntlich nicht immer direkte Summe von einfachen nichtabelschen
Ringen. H. Zassenhaus) hat aber vermutet, dass er direkte Summe
yon einfachen nichtabelschen Ringen sein werde, wenn er vollkommen
ist. Wir zeigen im folgenden, dass ein Gegenbeispiel zu dieser Ver-
mutung durch Benutzung eines Ringes, der als ein Gegenbeispie] zu
einer anderen Zassenhausschen Vermutung yon N. Jacobson-) kon-
struiert wurde, gegeben werden kann.

1. L sei ein Liescher Ring fiber emem beliebigen KSrper k.
Derivation des Ringes L heisst jede eindeutige Abbildung D yon L
in sich, bei der

D(a+ b) Da+Db
D(),a)=lDa l e k

D(a o b)=a o Db+Da o b

Z.B. wird durch die Festsetzung Ia-x o a(a e L) jedem Element x
aus L eindeutig eine Derivation I zugeordnet. I heisst die zu x
gehSrige innere Derivation. Alle Derivationen von L bilden einen
Lieschen Ring D(L), wobei naheliegenden Rechenregeln

(D-bD.)a=Da+D
(D)a=(Da)

(D o D,.)a-D(Dgt) D,.(Da)

verwendet werden.
Die innere Derivationen bilden ein Ideal I(L) yon D(L). Wenn L

halbeinfach ist, dann stimmt bei Charakteristik Null D(L)mit I(L)
iiberein). Sogar bei Charakteristik p:k=0 kann es mit derselben
Methode wie bei K. Yosida gezeigt werden, dass jeder Teilring yon

D(L), der I(L) umfasst, halbeinfach ist.
Wenn aber L halbeinfach und direkte Summe yon einfachen

Idealen ist, k6nnen wit folgenden genaueren Satz beweisen:
Satz 1. L sei ein halbeinfacher Liescher Ring und sei direkte

Summe yon einfachen Ringen. Dann ist jeder Teilring R yon D(L),
der I(L) als echter Teilring umfasst, nicht direkte Summe yon einfachen
Idealen, abet alle Ideale yon R sind halbeinfach.
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