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Le but de cette note est de rechercher la rductibilit5 des anneaux
des oprateurs. Comme nous avons vu dans une autre note), il y a
les diverses dfinitions des sommes directes des espaces et nous devons
considrer les rductibilits des anneaux des oprateurs qui correspondent

celles. Et, les proprits globaux des rSductibilits ont synthetise
par celles qui correspondent aux som.mes directes des espaces. Or,
dans cette note, nous nous bornons de la voir au point des sommes
directes (L).

Le rsultat principal de cette note est de donner la dcomposition
complete d’un anneaux / des oprateurs en les anneaux ( e A)
des oprateurs de manire que

(I) g est une somme directe (L.) de $ ( e A),
(2) quand g est une somme directe (L.) des ideaux ) (I-

1,2, ..., n) d.e deux cSts de g, g()(/c-1,2, ..., n) sont
aussi les sommes directes (L) de quelques de

et c’est une extension directe du rsultat annonc de M. J. v. Neumann)
sur les anneaux rductibles des oprateurs d’un espace hilbertien. De
plus, la dmonstration de notre rsultat est du de "Somentheorie" de
M.C. Caratheodory et il me parait qu’il est une des applications
intressantes de ce thorie.

I. Soient un espace linaire, norm5 et complet, et g un
anneau born des oprateurs) sur celui. Quand un sousensemble
de g remplit les conditions"

I) A e (/-- I, 2, ..., n) entrainent . AB e (BA e)
k=l k=l

pour les lments B (/=1, 2, ..., n) de Jg,
2) est ferm dans J’ par rapport quelque topologie,

nous l’appelons un ideal droit (gauche) de g, et quand est un ideal
droit et celui gauche en mme temps, nous l’appelons un ideal de deux
cbts.

Puis, lorsqu’il exise les id4aux droits (1=1, 2, ..., n) de g
tels que tout lment A de Jg peut tre crire univoquement sous la
forme A A/A./... -t- A,, off A e (]: 1, 2, ..., n), nous dirons
que Cg est une somme directe de , et nous dsignons ce fait par
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