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Pour voir la rductibilit des anneaux des oprateurs, il faut
rechercher pralablement la somme directe des espaces et celle des
anneaux des oprateurs. Or, comme nous avons vu dans la dfinition
de M.S. Banach) sur la somme directe d’un nombre fini des espaces, elle
dpend intimement la topologie qui dfinit lui et en effet il y a diverses
sommes directes de ceux. Donc, nous devons rechercher respectivement
celles, mais dans cette note, nous nous bornons de rechercher la somme
directe (L) (p 1).

1. Soient A un ensemble non vide, m*(I) une mesure extrieure
et rgulire de M.C. Caratheodory sur lui et re(F) la mesure des
ensembles mesurables F de A par rapport m*(I). Etant donns un
hombre positif p 1 et un ensemble ( e A) des espaces linaires,
norms et complets qui correspondent chaque lment de A, nous
dsignons par __L (f un ensemble {f} ( e A) des lments tel qu’on

fe et If dm <: + , o dsigne l’integrale extrieure parait
A J

rapport h re(F), et nous l’appelons la somme directe (L)des l/zments

{f} (2 e A). Encore, nous dsignons par ,L, (R) l’ensemble de toutes
les sommes directes iL) des lments de (2 e A) et nous l’appelons
la somme directe (L) des espaces (, e A).

Puis, nous dfinirons l’addition, la multiplication par un nombre
constant et la norme sur les lments de L(R) comme il suit,
c’est-i-dire, nous entendrons par la somme f+g de deux lments f
et g, la produit af d’un lment f et un nombre a respectivement

L((f+g,) et ,L,(af Off f=L(f. et g--__L(g,. Encore,
nous entendrons par la norme Ifl d’un lSment f=,r (R)f le nombre

i.4 f ]’ dm

Or, puisque deux lments f et g de _n(R), tels qu’on ait
f--gl=O ne sont pas distincts essentiellement dans notre discussion,
nous dissons qu’ils sont quivalents l’un l’autre et les identifions.

(1.1) ](R)! sont les espaces linaires, norms et complets.

(1.2) Pour les sous-ensembles t de ! (2 e A), nous dsignons par

r(R)!YJt l’ensemble de tous les sommes directes (L) f=
L (R)f telles qu’on ait f e (2 e A). Alors, si tous les

1) S. Banach, Thorie des operations linaires, Warszawa, 1932.


