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111. Einige Darstellungen analytischer Funktionen
und ire Anwendungen auf konforme

Abbildung.

Von Yasaku KOMATU.
Mathematisches Insthut, Kaiserliche Universitit zu Tokyo.

(Comm. by S. KAKEYA, M.I.A., Oat. 12, 1944.)

1. Herglotzsche Darstdlung. Wir betrachten zuerst die Familie
erjenigen im Grundgebiet zl <1 regulir analytischen Funktionen
((z)}, ffir welche die GrSe

als Funktion yon ffir alle r < 1 gleichmig beschrnkt und yon

beschrinkter Schwankung ist. Dann lit sich nach einem Hellyschen
Satz eine monoton wachsende Zahlenfolge (r}, r--, 1 (n--o), so
auswihlen, dab die Limesfunktion

p()-lim p(r, )

hSchstens bis auf eine Nullmenge yon existiert und selbst beschrinkt
und yon beschrnkter Schwankung ist. Somit ergibt sich bekanntlich
die Poisson-Stieltjessche Darstellung nach Herglotz

e -t-z
=-2 (0).

Die genannten Bedingungen ffir p(r, ) sind gewi8 dann erfillt,

falls entweder 9t)(re’) einerseits oder 1:191(re’)]d8 beschrinkt
bleibt.

2. Darstellung fir zf"(z)/f’(z) und verwandte GrSflen. Wir
nehmen nun an, daS eine Funktion f(z) im Einheitskreis regulir
analytisch und im abgeschlossenen Einheitskreis stickweise regulr sei.
Sie verhilt also in z] 1 abgesehen von gewissen endlich vielen
Randpunkten

z=e (/ 1, ..., m), 0 < <... <
regulir und besitzt in jedem solchen Punkte beide bestimmte Grenz-
werte limf’(d) fiir --* ,- 0 sowie fir -* ,+ 0. Ferner setzen
wir jetzt voraus, dab ihre Ableitung if(z) fiberall in zl 1 hSchstens
bis auf solche Ausnahmerandpunkte nullstellenfrei sei. Bezeichnen wir
die SprunghShe lings der Peripherie von argf’(d) im Punkte d mit

(1-a)=arg
f

so ist die Funktion


