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17. Sur la representation de Villat pour les fonctions
analytiques dfinies dans un anneau

circulaire concentrique.

Par Yfisaku KOMATU.
Institut de Math6matiques, Universit6 Impriale de Tokyo.

(Comm. by S. KAKEYA, i.LA., Feb. 12, 1945.)

On se donne un domaine annulaire, soit, un domaine doublement
connexe sur un plan complexe dont les composantes de frontire sont
deux continua arbitraires n’ayant aucun point commun. On peut, alors,

lui donner un module lg 1(0 q 1) comme une invariante conforme,
q

une seule essentiellement, et le representer conformment sur l’anneau
circulaire concentrique q lzl 1 qui peut tre regard comme tant
une sorte d’un domaine normal. A cause de ce fait, si nous voulons
traiter les problbmes sur les fonctions analytiques dfinies dans les
domaines annulaires, la representation de Villat correspondant celle
de Poisson pour un domaine circulaire dans le cas de domaines sim-
plement connexes nous donne souvent une mthode trbs fcondeD. Voici
la representation de Villat.

Dam l’anneau circulaire concentrique q z 1, une fonction
analytique rdgulibre 12(z), dont la pattie r$elle U(z)=12(z) donne la
solution du problbme de Dirichlet ayant, comme les valeurs-front@res,
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peut dtre derite sous la forme suivante"
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o e est une eonstante rdelle pouvant dtre ehoisie arbitrairement, et
routes les notations pour les fonctions elliptiques appartiennent eelles
dont les #riodes primitives sont un hombre rdel 2o et un hombre
imaginaire pure 2,oa satisfaisant ? la relation
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1) Nn ee qi eoneerne ses applieations la representation eonforme, volt, par
exemple, les Notes d pr.sent auteur" Untersuehungen iiber konforme Abbildng
yon mveifaeh zsammenhiingenden Cbieten, Proe. Phys.-Math. 8oe. Japan, :I. (1943),
1-42; Darstdlmgen der in einem Kreisringe analytisehen Nnktionen nebst den wen-
dgen af konforme bbildng ar PolygonMringgebiete, Jap. Jorn. Nath.,
r).


