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1. Introduction. L’une des ingalits les plus utilises en thorie
probabiliste des nombres est l’ingalit dite de "Turan-Kubilius" ([2]). Sous
sa forme originale aussi bien que sous sa forme duale, elle a jou un rSle
important et continue / tre utilise avec succs. On se propose ici d’en
fournir une extension des semi-groupes plus gnraux que ceux habitu-
ellement considrs.

2. Position du probleme et resultats.
i) Soit A un semi-groupe norm par N(’), engendr par un ensembl.e

P de "nombres premiers" 10, sur lequel on fair les hypotheses suivantes

Hi" l <_Ax, Aabsolue.
N(a)x

H." [-[ (I+I/N(p))<_B log x, x_>2, B tant uneconstanteabsolue.
N(p) Kx
pP

H3" log N(p)<_Cx, C absolue.
N(p)<x
pP

Remarque 1. H. a pour consequence que
(p)gx 1/(N(p)) <_log log x+log B+ O(1).

Pour tout p e P, on dfinit une fonction p" A-+{0, 1} par"

e(a)--I si p divise a exactement, 0 sinon,
et on dit qu’une application f" AoC est une fonction additive si pour tout
a s’crivant a-- I-I ,,()=1 p, on a"

f(a)- , f(p).
;p(a) =1

N.B." Si p(a)=l, on notera u=v(a), analogue de la valuation p-adique
usuelle.

ii) Le r4sultat est le suivant"
Theoreme. A satis/aisant aux hypotheses HI, H, H3, iI existe une

constante absolue C telle que"

Pour route fonction additive f" A-.C, et pour tout x, on a"

1 , ’f(a) f(P)[x () (p)N(p) x N(p)
iii) Applications.
a) La forme duale de l’ingalit de Turan-Kubilius pouvant s’obtenir

par la mthode dvelop.pe par P. D. T. A. Elliott ([1]) partir de l’ingalit
ci-dessus, il est souligner que cette relation de type "grand crible" de-
mande trs peu pour tre obtenue.

b) Si A satisfait "


