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VII

Une fonction additive est une application f" N*C telle que f(mn)
f(m)+f(n) si (m, n)-- 1.

On dit qu’une fonction additive relle f admet une distribution
asymptotique a s’il existe une fonction de distribution a telle que, en
tout point de continuit x de a, on air"

lim 1 1-a(x).
N+ N nN

On se propose ici d’tablir le rsultat suivant"

Theoreme. Soit f une fonction additive rgelle admettant une
distribution asymptotique a. Alors, en tout point de continuit x de

a, la suite Ix(n) ddfinie par

I(n) 1 si f(n)<x
0 sinon

est limite-pgriodique et sa sgrie de Fourier ne comporte que des
"sommes de Ramanu]an" usuelles.

Preuve. Soit x un point de continuit de . On pose"

fv(n)-- E f(pB),
pB//n
pBKY

f*(n)-- , f(p),
p/n

f*(n)-- f(p).
p/n
pKy

On dfinit I,(n) par"

Ix,(n) 1 si fv(n) x
0 sinon.

Comme f(n) est p4riodique et que sa srie de Fourier ne comporte
que des, "sommes de Ramanujan" usuelles, pour tablir le thorme,
il suffira de dmontrer que"

lira limsup 1 ] ii,(n)_i(n)l=O.
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1o On tablit d’abord"

( 1 ) Pour e> 0 fix, lim limsup1 1=O.

En effet, on a


