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()

also zum Beispiel

Ftir k e N seien die Polynome P(x) e Q[x] erkltrt durch

P(n) ffir alle n e N,

PI(x) x(x+ 1)

P2(x) x(x+ I) (x +)
P3(x) x2(x+ 1)

Wir untersuchen die Nullstellen der Polynome P(x). Auf der Zahlen-
theorie-Tagung in Oberwolfach 1975 stellte J. L. Nicolas die Frage, ob
stmtliche Nullstellen der P(x) rational sind. Das kann, wie schon
das Beispiel

P,(x) x(x+ l) (x +)(x+x )
zeigt, nicht der Fall sein. Im Gegenteil stellt sich heraus, daft keirt
P(x) andere rationale Nullstellen haben kann als die bereits bei P(x),
P.(x),P(x) vorkommenden Nullstellen x=0, x=-l, x=-1/2.
Genauer zeigen wir"

Satz 1. Es ist
(2)
(3)

(4)

P(O) 0 fir k>_ 1
P(- 1) 0 fiZr k >_ 1

(1)P --- 0 fir k_2, 21k.

Satz 2. Die Nullstelle bei x=-1/2 ist stets einfach. Die Null-
stellen bei x=0 und x=-I sind fi2r k>_3, 2Xk doppelt und in den
i2brigen Fillen einfach.

Satz 3. Alle anderen Nullstellen der P(x) au/3er x=0, x=-l,
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