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5. Sur le theoreme d’intégrale dao a Cauchy.

Par Kinjiro KUNUGIL
Institut de Mathématiques, Université Impériale de Hokkaido, Sapporo.
(Comm. by T. TAKAGI, M.I.A., March 12, 1947.)

Il s’agit d'un théoréme dfi & Cauchy qui est connu aujourd’hui
comme théoréme fondamental de la théorie des fonctions d’une vari-
able complexe :

Soit L' une courbe de Jordan simple et fermée, située sur le plan des
nombres complexes, dont la longueyr totale est finie. Si une fonction
J(2) est holomorphe dans Uintérieur D de U et continue sur le domaine
fermé D+Y, Pintégrale prise le long de cette courbe est égale & zévo :

(1) | rz=o.

Ce théoréme avait été considéré autrefois seulement pour le cas ou

1) I est.une courbe satisfaisant aux conditions supplémentaires
(p. ex. telle qu’elle soit réguliére, c.-a-d. une somme d’un nombre
fini des courbes ayant la tangente dont la direction se varie d’une
maniére continue), et ol

2) f(2) existe et est continue sur D+7I.

Or, la deuxiéme condition a été franchie par M. E. Goursat® en
1900, et la premiére par MM. S. Pollard,® G. A. Pfeiffer,” J.-L. Walsh?®
et U. Minami.”

Dans cette Note, nous allons donner une démonstration du théoréme
que nous croyons simple et nouvelle. Nous suivons la voie ouverte
par MM. S. Pollard et U. Minami.

Lemme 1. Soit I' une courbe de Jordan, simple et fermée, situce sur
le plan, dont la longueur, soit désignée par L, est finie. Pour tout
nombre positif & (8>0) arbitraire, il existe un polygone m, situé dans
lintérievir D de T, dont la longueur totale est inférieure a 6L, et qui
satisfait & la condition sutvante: I et m se décomposent en un. meéme
nombre n n>3) des arcs Iy, I',,...., Dnet m, m,...., 7, vangés dans
le méme ordre dans U et dans =, de sorte que

1) pour tous les deux points a,b de U'i+7, (1=1,2,...., n),ona

p (a, b)<3, p (a, b) étant la distance entre les points a, b, et que
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