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N. Lusin a tablit le thorme suivant qui est fondamental
<lans la thorie des ensembles analytiques.

Thorme de N. Lusin. Si E es$ un ensemble analy,ique dans
le plan OXY e uniforme par rappor$ l’axe OX, il exise une courbe
mesurable (B) telle que l’ensemble E es$ situ sur cete courbe.

Sa dmonstration se base l’effet" deux ensembles analytiques
disjoints sont toujours sparables (B)--ce qui est encore un thorme
ondamental dans cette: thorie.

L’objet de cette note est cl’tudier une sparation de deux
ensembles analytiques plans dont l’un est situ au-dessous de l’autre
par une courbe mesurable (B), et de prouver, comme son application,.
e thorme precedent.

1. Notations e dfinitions. Soit E un ensemble situ dans
le plan OXY. Dsignons par SE l’ensemble des points situs sur
:les droites parallles l’axe OY qui sont menses par tousles points
de E. Soit P la droite parallle l’axe OY qui est mene par le
point (,, 0), et considrons le point ’ dont l’abscisse est . et dont
l’ordonne est la borne suprieure des ordonnes des points de
PE, si P E =b 0.) Dsignons par E l’ensemble des points .
I1 est "trs ais de voir que l’ensemble E est uniforme par rapport

l’axe OX. Le point . sera dfini en remplaant dans la dfinition
de le mot "suprieure" par "infrieure ", et dsignons par E
l’ensemble des points . Soit E [8 E] la somme de E [ E] et
l’ensemble des points situs au-dessus [au-dessous] de E[E].

Dsignons enfin par (a y b) la partie clu plan 0XY dont
le point a une ordonne a et <b. La partie (ayb) sera
dfinie d’une fa.con analogue, et (y a) est la droite parallle l’axe
OX mene par le point (0, a).

1) Cf., N. Lusin: Lee,ons sur les ensembles analytiques etc., (1930) p. 234.
2) Un ensemble plan E est dit unlforme [sen-uniforme] par rapport & l’axe

OX, si toute droite parallle l’axe OY coupe E en un point [en un nombre
dnombrable de points] au plus. Un ensemble plan est appel courbe, s’i! est
uniforme par rapport l’axe OX et sa projection sur cette axe est lui identique.

3) Cf., H. Watanabe" Sur un problme de N. Lusin concernant la sparabilit
des ensembles plans (paraitre darts T6hoku Math. Journ.).

4) Evidemment eE ou non.


