
930 [Vol. 30,

196. Sur le Nombre des Valeurs Distinctes d’un Polynme
Coefficients dans un Corps Fini

Par Sabur6 UCHIYAMA
Institut Math4matique, Universit4 Mdtropolitaine, Tokyo

(Comm. by Z. SUETUNA, M.I.A., Dec. 13, 1954)

]tant donns un polynbme f(X) de degr n2 h coefficients en-
tiers rationnels et un nombre m entier positif, nous dsignerons par
W(m) le nombre des valeurs f(k) (k=0, 1,..., m-l), incongrues
par rapport au module m. Comme on voit acilement la onction
W(m) peut s’crire sous la orme

IW(m)-m 0exP 2ri t(f(u)-f(v

et elle est multiplicative, c’est--dire pour deux nombres m et m
entiers positifs, (m, m)- 1 entrane W(mtm)- W(m)W(m.).

Dans la thdorie des nombres il serait intressant de dterminer
en gnral la valeur de W(m) pour les polynSmes donns coeffi-
cients entiers. MM. R.D. von Sterneck et R. Kantor ont r4solu com-
pltement ce problme pour les polynbmes cubiques, aussi bien pour
ceu qui sont quadratiques,) mais on ne sait pas encore suffisam-
ment trouver la valeur de W(m) au cas particulier off m est un
hombre premier, ) pour tels polynbmes de degr au moins 4.

p dtant un nombre premier impair, nous tudierons dans la suite
la valeur de la onction W(p) pour quelques polynSmes, en dtablissant
une borne infrieure pour W(p) quand p tend h l’infinit, et con-
.siddrons en mme temps, dans les corps de nombres algdbriques finis,
un tel problme analogue dont les modules sont des idaux premiers
de ces corps algbriques.

1. A l’aide de la notion des corps finis on peut simplifier et
nnifier route la considdration dans ce qui suit.

Soit maintenant Fq un corps fini q=p lments, off p est un

hombre premier impair et ,1. Etant donn un polynbme f(X) de
degr n dont les coefficients appartiennent un corps Fq fixe, nous
dsignerons par V(q) le hombre des valeurs distinctes f(x), x e Fq.
Sans rien perdre de la gnralit on peut supposer ici que le poly-
nbme soit unitaire, c’est-h-dire que son coefficient dominant soit gal
h l’unitd.
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