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1. L’équation différentielle
(1.1) ay' =y +yf (=, v)),
ou f(x,y) est une fonction holomorphe pour x=y=0, admet si 1 est
un nombre irrationnel, une solution formelle
1.2) y=z{1+ ﬁ ﬁ brn®™2"}

n=1 m=0
2 désignant la fonction Cx*. M. C. L. Siegel a démontré la con-
vergence de la série (1.2) sous la condition,
|(m—1)2+m|>K(m+n)™>,

K et v étant des nombres positifs, indépendants de m et de .
D’autre part, M. H. Dulac a donné un exemple tel que la série (1.2)
diverge. Mais son exemple est artificiel et il y aurait lieu de se
demander: la série (1.2) converge-t-elle st f(x,y) est une fonction
rationnelle? La réponse est négative; c’est ce que nous allons montrer.

2. Considérons I’équation différentielle

(2.1) wy' =2y +y*+ o)y,
ou
(2.2) D(T) =0T+ OB+ - - - + ™+ - -

En portant ’expression (1.2) dans (2.1), nous obtenons
(2.8) 21 Eo(m+n/1)bmw’"z”
=2{1+ 31 S buam"} 4+ p@2 {1+ 3} b},

n=1 m=

On voit immédiatement

(2.4) by =2"* (£ =0),
(2'5) bm1=0 (mg 1)3
et

(M +2)bpe=apm+ -+ -,
les termes non écrits ne dépendant que de a,,...,a,_;. Si donec on

pose
(2'6) bmnszn(z: Apyeony am)/(m+nz):
@.7 F =B+ Byn(Rs Qyy e o oy Q_y),
on a

(2.8) B (D=1 (m =1).

En portant les expressions (2.6) dans (2.3), nous obtenons
(2.9) Bun(d) = 2 u+§n_lwamv(z)/(m+ v2) +u+v§=n—2w oDop



