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65. Fonctions Presque Périodiques du Type Special. 1V

Par Shin-ichi MATSUSHITA
(Comm. by K. KuNuGl, M.J.A., May 13, 1955)

Nous avons déja montré aux §87-8 dans ma Note précédante
[III],Y qu’a toute variété linéaire invariante minimale 4 de WG,
on peut faire correspondre une fonction 7, (x) € 4;, 1’espace hilbertien
H; et la représentation unitaire composée U, dans celui-ci. Dans
ce qui suit, nous allons décomposer cette représentation U, et

déterminer la forme exacte de décomposition pour plusieurs cas.
§8. Pour toute feLYG), en posant f;(x)=D}@)f(x) et [f7,
93 o= SN2 (f 2 930, oD & évidemment

(8.1) f, o= ; Trace [D(f, 9y ]s

ou D*(f, 9),,= f P, (@)D (@ Hg*f (@)dw, c’est-a-dire
G

(8.2) ([flvy : gf ]‘9).0.'.':.['{'11’) E g;’w:]/;o

[f;w ) g; ](po ot [f;z’w : g;lw]cpo .
U. désignera maintenant la représentation unitaire de G dans
Uespace hilbertien H;; on posera encore [ f7, U',,g}‘]%:ZZL(f;;, U',,g‘}}k)}ao

et Dv(f’ [.]ag)%:([fiy, l-}ag;]cpo t,5°
Par définition, on a aussitot que

ml £, Uadiy=32s [ pla™0) Fif@) Do) dmdy
=30,/ Dul@) f f Po(@™'Y) fH(@)g2 (0 y)dady
=>4 Dula) >3; (f s U. ag%j)‘l’o: >0 i Du(@)[ f7s [.] a%‘i]qao ’

ce qui montre le

Théoréme 15. Lo représentation composée U, dans H; se dé-
compose;

(8.3) (f, Udty=— - Trace [@Df, Ug)],
ow D(-)* désigne la transposée de D>(-).
Etudions les cas particuliers; (f, Ua.t'])é0=(f', U,_c'})},o et (f U
=(1/n,) Trace [D*(a)D"(f, 9)5,]. De plus, dans le
Cas d’un groupe abélien, pour D'=x, et ¢ =x,, on a

1) S. Matsushita: Fonctions presque périodiques du type spécial, I, 1I, IIT dans
les tomes précédents de Proc. Japan Acad., citées resp. [I], [I1], [III].



