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101. Laplacien Local et la Dcomposition de F. Riesz

Par Shin-iehi IIATSUSHITA
(Comm. by K. KUNUG, M.5.A., July 12, 1956)

1. Dans mes Notes prcdentes, ) j’exposai quelques rsultats
sur un fhorme fondamental de. F. liesz relafif la dcomposifion
de fonctions surharmoniques: les principales propositions fablies dans
ces Notes s’noncenf comme suit (sous quelque peu de corrections
d’expression et fypographiques).

tant donn un domaine D quelconque dans l’espace euclidien
n dimensions (n3) E", muni de la disfance (euclidienne) r(x, y),
nous dsierons: +(D)=cSne convexe des mesures de Radon posi-
fives dans D, F(D)=ensemble convexe consfitu des foncions sur-
harmoniques, et L+(D) ensemble convexe des foncions 0 suppoAs
compacfs dans D. Dsions encore par (D), H(D), et L(D)
enveloppes linaires sur le corps rel de +(D), F(D), et de L+(D)
respecfivemenf.*) C dsiera fonctions possdanf des drives par-
fielles confinues jusqu’ l’ordre p inclus, lp+.

Proposition 1 (Prop. 2 1J). Pour route (D), on a (U)-.
Ici . est une applicaion linaire de H(D) clans (D) dfinie par

(1.1) (,(f))()= f(-)dx, -3x
pour f e H(D), eL(D)C ( est positive sur le produit F(D)
(L+(D)C), e celui-ci tan positivement fiche dans L+(D), (f)

peut se prolonger une mesure positive rant que f e L+(D)), et U
dsigne le poteniel newtonien:

F(n/2)U(z)
2(n 2)z fr-(z’ y) g(Y)"

Proposition 2 (Prop. 8 [1). Pour que f e F(D) (ou e H(D)
N(D)-N(D)), il fau il su que (f) +(D) (resp. que
soi nulle).

Remarquo en passant que H(D) est un espace vectoriel des
fonctions harmoniques dans D.
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) Tout lment f de II(D) se reprsente en la forme f=fl-f pour fi, fie F(D);
si fl(z)=f(z)= +, il convient de dfinir que f(z)=0.

2) Prenons un voisinage compact du support de e L+(D)C comme B dans
Lemme du 2 et puis appliquons ce Lemme.

3) D’aprs une proposition de N. Bourbaki" Integration, Livre 6, Prop. 2, 56
(1952).


