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1. Introduction. Soient E et F' deux espaces vectoriels locale-
ment convexes sur le corps des nombres réels. Nous désignons par
L(E, F) Pespace vectoriel des applications linéaires continues de FE
dans F, et par £(E, F') un sous-espace vectoriel queleconque de _L(E, F)
contenant toutes les applications linéaires continues de rang fini.
Récemment, MM. A. Blair [1], J. H. Williamson [4] et l'auteur [2]
ont montré indépendamment que si Il'application (w,v)—>u.v de
L(E, EYx%(E, E) dans %(FE, E) est continue pour la topologie de la
convergence uniforme sur un ensemble de parties bornées de E,
Tespace E est normable. Le but du n° 2 de cette note est de donner
une généralisation de cette proposition. D’autre part, dans une Note
antérieure [3], nous avons prouvé que lespace E est normable si
Pensemble des éléments inversibles d'une algébre ¥(F, E) est ouvert
pour la topologie de la convergence uniforme sur un ensemble de parties
bornées de E. Concernant ce fait, nous donnerons dans le n° 3 quel-
ques résultats sur des ensembles d’éléments spécifiques de L(E, F').

Dans la suite, nous considérons seulement les espaces vectoriels
sur le corps des nombres réels, et nous suivons, de facon générale,

la terminologie des “Kléments” de M. N. Bourbaki. Soit 4 (resp. V)
une partie de E (resp. F'); nous désignons par W(4, V) l’ensemble
des ue L(E, F) tels que l'on ait u(x)eV quel que soit zcA, et par
W(A,V) la trace de W(A,V) sur (&, F): ﬁ"(A, M=W(A,V) ~LE,F).
Lorsque & est un ensemble de parties bornées de E, nous dénotons par
Ls(H, F) l'espace L(E,F) muni de la topologie de la convergence
uniforme dans les parties A¢S. Nous écrirons p, la jauge d’un

tonneau V, ie. py(x)= inf A
A>0xEAV

2. La continuité de 'application (u,v)—>uov. Pour démontrer
la Proposition 1 nous utilisons le lemme suivant qui a été prouvé
dans [2] (voir le Lemme 1).

LeEMME. Sotent E et F deux espaces localement convexes séparés,
un d@sque*’ borné et ferme de K qm ne se redmt pas a0, e V un

*) Une partle d’un espace vectorlel est dlte dzsquee ou un dzsque si elle est con-
vexe et cerclée.



