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in der reinen Zahlentheorie
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(Comm. by Z. SUETUN/k, M.I.A., March 1.2, 1.957)

Beim G e n t z e n schen Widerspruchsfreiheitsbeweise ffir die reine
Zahlentheorie,) setzt er von den Funktionen (und Prtdikaten) voraus,
dass sie entscheidbar definiert sind, und yon den zahlentheoretischen
Axiomen, dass sie im Sinne der finiten Auffassung der Aussagen-
verknpfungszeichen richtig sind. In der Tat ist die von beliebigen
entscheidbar definierten Funktionen durch eine rekursive Definition
eingeffihrte Funktion auch entscheidbar definiert. Aber eine durch
das t-Zeichen dargestellte Funktion ist nicht immer entscheidbar de-
finiert also so ist eine von solchen Funktionen rekursiv definierte
Funktion sicherlich auch nicht entscheidbar definiert. Es gilt ja sogar
im allgemeinen nicht, dass das neue Axiom (d.h. ,,implizite Definition")
fiir diese rekursive Funktion im Sinne der finiten Einstellung richtig
ist.

Das Ziel der vorliegenden Bemerkung ist, die Widerspruchsfrei-
heit der rekursiven Definition der Funktion in der reinen Zahlen-
theorie nachzuweisen.

Im folgenden wollen wir die reine Zahlentheorie mit dem zahlen-
theoretischen Formalismus (Abk.: z.F.) darstellen, die aus dem engeren
Pr/idikatenkalktil durch die Hinzuffigung der mathematischen Axiome
ffir die natiirlichen Zahlen und des Schemas fijr die vollsttndige In-
duktion entsteht.

Hauptergebnis. Wenn die Formeln
., & .,(i)

und
(5) Vx. Vx.VxYt)ViF(F(), , , ) & F(i, , ,, )) t)--]

1) Die Widerspruchsfreiheit der reinen Zahlentheorie, Math, Ann., 1121 493-565
(1.936).


