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77. Sur les Dérivations dans les Espaces Vectoriels
Topologiques sur le Corps des Nombres Complexes. 1

Par Riichi IiNno
Université de Waseda
(Comm. by K. KUNUGI, M.J.A., July 13, 1959)

On sait que la notion de la dérivée fonctionelle ou directionaire
jouent un role important dans la théorie des champs.® Dans cette
note, nous allon§ généraliser les notions de la dérivée au sens de
Fréchet et de la dérivée directionaire® sur une classe des applications
de lespace vectoriel topologique sur le corps des nombres complexes
dans l’espace du méme type.

1. Notions asymptotiques. Soient E et F' deux espaces vectoriels
topologiques sur le corps C des nombres complexes, localement con-
vexes, séparés et complets, I’ un ensemble filtrant de semi-normes
définissant la topologie de E, I'; un ensemble de semi-normes définis-
sant la topologie de F. Remarquons que, si I’ est un ensemble quel-
conque de semi-normes définissant la topologie de FE, on peut obtenir
un ensemble filtrant ", de semi-normes définissant la méme topologie
que I'.*

Désignerons par C(E, F') ’espace de toutes les applications continues
de E dans F.

Notation. Soit f un élément de C(E, F). On désigne par le
symbole f(x)=o(x") le fait que la condition suivante est vérifiée:

(P) Pour toute semi-norme gel ', il existe un voisinage ouvert V
de 0 dans E, une semi-norme pel ', une fonction numérique ¢,(x) &
valeurs positives, telle que ¢,(2)—>0 lorsque x—0 dans E, et un nombre
entier n>0 (ne dépend que f), tels qu’on ait:

(1) q(f (@) <e,(x){p(x)}", pour tout » dans V—{0}.”

Remarque 1.1. Si I'; est un ensemble de normes, on peut rem-
placer la condition (P) par la condition suivante:
(P’) Pour toute semi-norme g€l ', il existe une norme pel'; et un
nombre entier >0, tels qu’on ait:
(2) q(f (@) /{p(x)}"—>0, lorsque x—0 dans E.

Remarque 1.2. Si E est métrisable, on peut remplacer la condition
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