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Introduction. Dans une Note antérieure 3], j’ai traité la pseudo-
convexité par rapport & w et démontré que tout domaine D pseudo-
convexe par rapport & w est pseudoconvexe si la section D(z,) de D
4 un plan z=const, 2, dépend continliment de z,, Dans cette présente
Note, nous étudions quelques autres propriétés de la pseudoconvexité
par rapport 4 une direction complexe, et montrons surtout qu’un
domaine D est pseudoconvexe si D est pseudoconvexe a deux directions
complexes distinctes. Pour la simplicité, nous limitons toujours notre
considération aux domaines univalents dans I’espace de deux variables
complexes, comme dans la Note antérieure,.

1. Définitions et notations. Soit D un domaine wunivalent
dans ’espace de deux variables complexes w et z. Soient a et b deux
nombres complexes tels que |a |*+|b[*=1; introduisons & nouveau les
coordonnées W et Z par

Z =az—bw, W=bz+aw.

Nous disons que le domaine D est pseudoconvexe a la direction
complexe (a,b) ou simplement pseudoconvexe (a,b), si D est pseudo-
convexe par rapport a W (voir [3]) en tant que domaine dans ’espace
de W et Z. Désignons par R(w, z; a, b) le rayon de Hartogs R, (Z)
de D par rapport & W au point Z =az—bw, W =bz-+aw, dans 1’espace
de W et Z. La valeur R(w, 2; a, b) est dite le rayon de Hartogs de
D a la direction complexe (a,b). On démontre facilement que
R(w, 2; @, b)=inf {|u | | (w+au, 2+buw)¢ D}. Dans le cas ou a=1 et
b=0, R(w, #; @, b) n’est d’autre que le rayon de Hartogs de D par
rapport & w. Enfin pour un nombre positif m, désignons par D™
I’ensemble des points de D, dont les distances 3 la frontiére de D
sont plus grandes que m.

2. Lemmes., Le lemme suivant est une conséquence directe
d’un lemme que nous avons donné dans [3].

Lemme 1. Si D est un domaine pseudoconvexe d une direction
complexe (a,b)(|a|*+|b|*=1), la fonction G(w,z;a,b)=—log R(w,?;a,b)
est plurisousharmonique dans D,

Comme la préparation de la démonstration des résultats énoncés
dans ’Introduction, établissons quelques autres lemmes,



