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Introduction. Le m6me sujet que dans les Notes ant6rieures
2, 3 est poursuivi encore. Nus donnons nouveau trois autres
d6finitions de pseudoconvexit6 par rapport une direction complexe,
et montrons que deux de ces d6finitions sont 6quivalentes l’ancienne
(_2J, 3); la dmonstration est faite par la mthode de M. K. Oka
[1. En outre nous claircissons quelques proprits d’un domaine
pseudoconvexe au sens de la troisime dfinition.

1. Des autres d4finitions. Soit D un domaine univalent dans
l’espace de deux variables complexes w, z; donnons trois dfinitions
de pseudoconvexit comme suit.

D4finition 1. Soit w-f(z, t) une fonction continue sur l’ensemble
{IZ-Zol<=r, 0=<tl} et holomorphe dans un voisinage du cercle
Z Zo .<= r pour tout t fixe ot Zo et r( > O) sont fixes. Supposons
d’ailleurs que l’on air (Wo, Zo) e D, Wo--f(Zo, O) et que f(z, 0), z)e D
pour O z-Zo <-_r. Dans ces circonstances nous disons que le domaine
D est pseudoconvexe (I) par rapport d w, s’il existe un hombre
positif tel que pour tout t dans Ot6 il existe dans Z-ZoI
un point z satisfaisant d (f(z, t), z)e D, o e est un hombre positif
arbitrairement donnd auparavant.

D4finition 2. Considdrons les trois domaines suivants:
C: ]Z-Zo ]<p, Iw-f(z)I<r,
C" p’ <lZ-Zo [< p, w-f(z) I< r,
C" IZ-Zo]<p,

o Zo, p, p’, r, r’ sont des nombres fixes quelconques et que f(z) est
une fonction holomorphe dans un voisinage quelconque du cercle
Z-Zo I<-_p. Nous disons que le domaine D est pseudoconvexe (II)
par rapport d w, si nous avons CD pour tous tels domaines C,
C, C satisfaisant d C+CcD.

Remarque 1. On peut supposer, sans perdre la gnralit, que la
fonction f(z) dans la dfinition 2. est un polynSme (: cte.). En effet, les
domaines C, C, C sont les limites des trois suites croissantes de do-
maines C() C") C) n-1 2 respectivement, off C() C) C
sont des formes suivantes:

C: Z-Zo < p, w-(z)
Ci" p’< Z-Zo I<p, w-(z) I< r,


