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Pour un ensemble linaire E, nous appelons rgulire sur l’ensemble
E toute fonction () dfinie dans l’ensemble qui ne prend jamais des
va|eurs gales, c’est--dire, on a toujours o() (t) pour deux points
distincts et contenus dans E. Nous dirons maintenant ClU’Un eno
semble |inaire M cluelconclue admet une reprntation paramtrique
rgulire par rapports E si M est l’ensemble des valeurs d’une fonc-
tion -()dfinie dans , continue et rgulire dans cet ensemble.
Dans ses note, M. M.W. Sierpifiski et E. Szpilrajn ont dmontr le
thorme: quel clue soit la suite v des ensembles linaires ayant le
mme puissance, il existe un ensemble linaire tel que tout ensemble
de la famille v admet une representation paramtriclue rgulire par
rapports . Or, nous pouvons dmontrer un thorme sur la
pr&entation paramtriclue rgu|ire des ensembles d’une famil|e de
puissance 2o d’ensembles linaires. Pour cela, posons d’abord la dfinio
tion suivante. Soit E un ensemble lineaire condens en soi. Nous dirons
clue contient partout des ensembles parfaits lorsclu’il existe un souso
ensemble parfait de E dans tous les voisinages des chaque point de E.
Nous avons alors le
o 1. Soit F une famille de puissance 2o d’ensembles linaires

qui contiennent partout des ensembles parfaits. I1 existe un ensemble
linaire N tel que tout ensemble de la famille F admet une reprsentao
tion paramtrique rgulire par rapports N. Et, quand on peut don-
ner un ensemble universel U des ensembles de la famille F, nous pouvons
dfinir effectivement un des ensembles de cette nature.
Donso. Pour dmontrer le thorme il sufft de dmontrer

la deuxime parie du thorme. Sans perdre la gnralit, on peut
supposer clue tout ensemble de F soit contenu dans le domaine fonda-
mental R, c’esto-dire, l’ensemble de tous les nombres irrationnels. uand
un ensemble universel U des ensembles de F est donn, on peut dfinir
effectivement dans le plan R(, y)-R R un couple doub|ement universel
U et U., tel clue, cluels clue soient l’ensemble de la famille F et la
sousoensemble G . du domaine fondamental R, il existe un droite
parallle l’axe OX qui coupe U et U. en E et E respectivement.
Maintenant, posons V-- U- U.

Soit E un ensemble de F. Nous dfinirons les sous-ensembles non
denses F (, ’-1, 2, 3, ) de/ comme il suite: 1, les ensembles
F- sont disjoints et homomorphes au domaine fondamental R, 2, pour
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