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73. Uber Ringe mit Vielfachenkettensatz.

Von Keiz6 ASANO.
Mathematical Institute, Osaka Imperial University.
(Comm. by T. TAKAGI, M.I.A., Nov. 13, 1939.)

In einem Schiefring o mit dem Vielfachenkettensatz fiir Linksideale
gilt,” dass

1. das maximale zweiseitige Nilideal® ¢ nilpotent ist,

2. der Restklassenring o/c halbeinfach ist,

3. jeder Teilring von o, der aus lauter nilpotenten Elementen
besteht, selbst nilpotent ist.

In §1 der vorliegenden Note beweisen wir, dass unter der Vor-
aussetzung des Vielfachenkettensatzes fiir zweiseitige Ideale und des
Veilfachenkettensatzes fir Linksideale modulo jedem Primideal auch
der Satz gilt.¥ Im kommutativen Ring mit Nichtnullteilern ist be-
kannt,” dass der Teilerkettensatz fir Ideale aus dem eingeschrinkten
Veilfachenkettensatz folgt. Wir beweisen in §2, dass im Schiefring
mit Nichtnullteilern der Teilerkettensatz fiir Linksideale aus dem Viel-
fachenkettensatz fiir Linksideale folgt.” Wir beweisen ferner in §3,
dass der Kettensatz fiir Linksideale und der Kettensatz fiir Rechts-
ideale unabhingig sind.

§1. Es sei o ein Schiefring und a, b seien zweiseitige Ideale von
o. Unter dem rechts- bzw. linksseitigen Idealquotienten (a:b), bzw.
(a:b); verstehen wir die Gesamtheit der Elemente ¢ von o mit be < a
bzw. ¢b < a. Der Idealquotient ist ersichtlich ein zweiseitiges Ideal von
o und es gilt

(@:9),2a, (a:b)=2aqa,

bla:b),Sa, (a:b)pZa,

@:6),=(a:(a,B),, (a:6)=(a:(q, B),,
((a:b),:c),=(a:bc)r, ((a:b),:c),=(a:cb),,
Aus b =2¢ folgt (a:0), = (a:c),, (a:b),Z(a:c);.

Ein (von o verschiedenes) zweiseitiges Ideal p aus o heisst Primideal,
wenn aus abp a<p oder b p folgt, wo a, b zweiseitige Ideale
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