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$8. ber die allgemeinen algebraischen ysteme, IV*.
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13. Direktes Produkt. Es seien 02, I, ..., 92 algebraische
Systeme mit denselben Verkniipfungen. Die Gesamtheit der Symbolen
a=(aa..., a) mit a aus 02 bildet dann auch ein algebraisches System
Io wenn man (aa....a)a(bb...b) fiir eine Verkniipfung a durch
(aab aab..., aab) definiert. l heisst das direkte Produkt von den ?I
es wird mit /=(.I.I... t) bezeichnet. / wird bis auf den Isomor-
phismus durch den direkten Komponenten I (unabhingig von der
Anordnung) eindeutig bestimmt. Sind die smtlich primitive A-
algebraische SystemeD, so ist es auch das direkte Produkt.

Durchliuft a alle Elemente eines Untersysteme von , so durch-

luft a ein Untersystem von . Das Untersystem =(!D.... ida)
heisst die Hiille yon in bezug auf die Zer!egung (/./..... I) von ;
!D heisst ein subdirektes Produkt yon den . Setzt man b=---b’, wenn
b=b fiir ein festes i ist, so erhilt man ein zu isomorphes Rest-
klassensystem von !D; damit ist eine homomorphe Abbildung yon

auf einen Komponent aufgestellt. Die durch vermittelte Rest-
klassenzerlegung von bezeichnen wir mit . Sind ida, ida, ..., !D die
Bilder yon bei den homomorphen Abbildungen , ., ..., , so be-
sitzt !D bekanntlich dann und nur dann eine isomorphe Darstellung als
subdirektes Produkt von den , wenn r r r=0 im Sinne
der Verbinde ist).

Wir werden nun gewisse S/itze in der Gruppentheorie auf unseren
allgemeinen Fall iibertragen. Zugrundliegend sind dabei die in 11
angegebenen Voraussetzungen

I. / besitzt ein Nullelement.
II. Die Vereinigung zweier normalen Untersysteme eines Unter-

systems ’ yon I ist normal in ’.
III. Der Meromorphismus zweier zu /’ homomorphen Systeme ist

stets ein Klassenmeromorphismus.
Zunchst setzen wir III voraus. Der Verband aller Restklassen-

zerlegungen von I ist nach 11 modulir. Daher kann man gewisse
Sitze fiber die Darstellungen der Gruppen als subdirekte Produkte der
irreduziblen Faktoren auf unseren allgemeineren Fall iibertragen. Dar-
unter nennen wir hier die folgenden zwei Sitze.

Gilt der aufsteigende Kettensatz im Verband tier Restklassenzerle-
gungen yon I, so ist die Anzahl der irreduziblen Faktoren der unver-

* I in Proc. 17 (1941, 323-327; II ebenda 18 (1942), 179-184; III ebenda 18
(1942), 227-232.
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