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30. Uber Erweiterungen von allgemein
teilweisegeordneten Moduln, II.

Von Hidegoré6 NAKANO.
Mathematical Institute, Tokyo Imperial University, Tokyo.
(Comm. by T. TAKAGI, M.I.A., March 12, 1943.)

§3. Totalunbeschrinkte Moduln.

Wenn ein allgemein teilweisegeordneter Modul 2 mit der Funk-
tionalerweiterung A iibereinstimmt, d. h. A =9, so heisst A funktional-

maximal. Da A reflexiv ist, ist A auch reflexiv, wenn A funktional-
maximal ist. Umgekehrt, wenn A reflexiv und jedes positive lineare
Funktional auf 2 stets universal stetig ist, so ist 2 offenbar funktional-
maximal. Im folgenden wollen wir eine hinreichende Bedingung geben,
damit ein reflexiver Modul funktionalmaximal sei.

Ein teilweisegeordneter Modul® IR heisst totalunbeschrinkt, wenn
es fiir jede konvergente Reihe a;+az+:-- mit a, N a,=0 (2= ) stets
eine Zahlenfolge o< a, < -+, lyl_gl° a,=o gibt, fur welche die Reihe

w0y +axap+ -+ auch konvergiert. Dann gilt offenbar der

Satz 6. Wenn ein tellweisegeordneter Modul M vollkommen® 1ist,
so ist M totalunbeschrinkt.

Satz 7. Wenn ein teilweisegeordneter Modul I regulir vollstindig®
1st, so ist WM totalunbeschrinkt.

Beweis. Wenn eine Reihe a;+as+---, a.~a,=0 (x==v) konver-
giert, so gilt fur b,=a,+a, 1+

Fblz,ubzz_”' li_g[‘by"_“o (/‘=1,2) "')'

Wenn M reguldr vollstindig ist, so gibt es ein Element ! und eine
Zahlenfolge 1 =y, < 1, < -+, fir welche lg,u(a,,”+a,, +---) ist. Setzt

a+l

man »,=Max g, so gilt 1= < < -+, limx,=co und | = »,a,. Wegen
v”Sv p->o0

w0y N, =0 (n==v) ist dann die Reihe a;+sma:+--- konvergent.
Daher ist I totalunbeschrinkt.

Satz 8. Wenn ein teilweisegeordneter Modul IR totalunbeschrinkt
st, so 1st, jedes positive lineare Funktional P auf M stetig.

Beuseis. Es sei eine Folge a; = a, = -, gllla,=0. Setzt man fir

eine positive Zahl «(<<1)

p,=(0,—ear)s ,
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