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115. Zur Theorie der hyperabelschen Funktionen, III.
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(Comm. by M. FUJIWARA, M.I.A., Oct. 12, 1944.)

Das Abelsche Theorem und die Losbarkeit des Jacobischen Umkehr-
problems welche die wichtigste Rolle in der Theorie der algebraischen
Funktionen spielen, lassen sich algebraisch als die Dualitiat zwischen der
Bettischen Gruppe und der Divisorenklassengruppe nullter Ordnung auf
der geschlossenen Riemannschen Fliche ausdriicken®. Diese Auffassung
fuhrt naturgemaiss zur Verallgemeinerung auf den nicht-abelschen Fall,
d. h. zur Aufstellung der Dualitit zwischen der Fundamentalgruppe und
der Halbgruppe der allgemeinen Divisorenklassen. Daftir geniigt, wie
die bisherigen Ergebnisse? zeigen, ein Dualititssatz Tannakascher Art®
hinsichtlich der Fundamentalgruppe. Doch konnte ich, wegen der topo-
logischen Schwierigkeit, jenen Satz nur unter einer funktionentheoretischen
Stetigkeitsbedingung beweisen, die nicht rein algebraisch-topologisch, aber
vom Standpunkte der Funktionentheorie nicht unnéturlich ist.

Hilfssatz 1. Wenn eine Fundamentalgruppe § (p>1) gegeben
ist, so gibt es stets eine treue umitire Darstellung 2-ter Ordnung, die
worgeschriebene Eigenwerte in Verzweigungspunkten hat, und sich auf
die volle unitire Gruppe 2-ter Ordnung iiberalldicht abbilden ldsst.

Beweis Wie in der Uniformisierungstheorie wohlbekannt, ist die
Fundamentalgruppe als die Fuchssche Gruppe treu dargestellt’. Wenn

die Matrixgleichung A#BfAg ... C}'=E fir ein Gruppenelement
t=a@bfag ... ¢t alle unitiren Darstellungen als :Losungen zuldsst, so
hat sie alle komplexen Darstellungen als Losungen (nach der Methode
der unitdren Beschrinkung), d.h. gegen die obige Tatsache. Also in
der Mannigfaltigkeit M, aller unitiren Darstellungen ist die der
Gleichung T,=FE entsprechende Menge IN; nirgendsdicht. Somit kann
die Gesamtheit aller abzdhlbaren IR, nicht die ganze M, {berdecken.
So gibt es eine treue unitire Darstellung, und berdies unter diesen
kann man solche 4; und B; wéahlen, (nach analogem Schlusse), so dass
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