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Le but de cette note est discuter la structure du module des
dimensions d’un anneau des oprateurs et introduire la notion des
dimensions sur les idaux de celui-ci.

12. Pour cela, nous considrons d’abord la somme directe (L)
des espaces linaires et celle des oprateurs.

Pour un ensemble A infini, nous introduissons une mesure
compltement additive sur les sous-ensembles de A telle qu’on ait

n(())=l pour tout lment de A et puis tant donn un espace

linaire 5 norm et complet, nous prenons une somme directe (L)
=;L, des espaces ( e A), o= ( e A).

Pour deux lments Z et de A, nous dsignons par P, ua
oprateur linaire et born sur (R) tel qu’on air

P(f (R) , 0)=0 pour

=f(R)0 pour

et par l’anneau des oprateurs dtermin par P(/, r e A) et l’opra-
teur identique i.

(12.1) Le commutateur born ’ conaiste des sommes directes
(L)_, (R) A des oprateurs A(eA), oa A=A, l’un
l’autre pour 2 et p de A.

En effet, pour un oprateur A de ’ et un lment f @ 3 0

de , il existe un lment g de tel qu’on ait A(f(R) 3q. (R) 0)=

g 0 et

A(f (R) O) AP,,(f (R) (R) O) PA(f (R) O)

--PAy (R) (R) o)=v (R) o,

d’oO A peu 6tre 6erit sons la forme (R) A et A=A, l’un l’autre
pour e / de A. Inversemen, tou op6rateur de la telle forme
appartien . ’ e done ’ consiste de tels op6rateurs.

C. Q. F. D.

1) Cette note est le continu de ma note du mSme titre que celle, parue dans ce
journal et dont le numero est manqu& De plus, nous la citons dans la suite comme
la partie I de cette note.

2) M. Kond6, Sur les sommes directes des espaces linaires, parue dans ce journal.
3) Pour la simplicitY, nous crivons dans la suite : (f, au lieu de L, f.
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