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Résumé

Soit Ω ⊂ RN , borné régulier, N ≥ 5 et p = 2N
N−4 . On montre que le

problème biharmonique{
∆2u = |u|p−2 u + fu dans Ω

∆u = u = 0 sur ∂Ω

admet au moins deux solutions dans H = H2 (Ω)∩H1
0 (Ω) lorsque f ∈ H∗ est

non nul et soumis à une certaine condition.

1 Introduction

Soit Ω un ouvert borné régulier de RN , N ≥ 5, on poseH = H2 (Ω) ∩ H1
0 (Ω)

que l’on munit de la norme ‖u‖2
H =

∫
Ω |∆u|2 dx, équivalente à la norme usuelle sur

l’espace de Sobolev H2 (Ω) .L’injection continue H (Ω)→ Lp (Ω) n’est pas compacte
pour l’exposant critique p = 2N

N−4
et la constante de Sobolev S correspondant à cette

injection est donnée par

(1.1)S = Inf
{∫

Ω
|∆u|2 ; u ∈ H;

∫
Ω
|u|p = 1

}
.

Ce minimum, indépendant du domaine Ω, n’est jamais atteint [12]. Suivant l’idée
de Brezis et Nirenberg [3] concernant l’analogue de (1, 1) pour le Laplacien , on
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