Uber Ringe, die den Durchschnittssatz gestatten.
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Bekanntlich gilt in beliebigen 0-Ringen der .schone von E, Noether®
stammende ~

Durchschnittssatz :  In einem 0-Ring.lisst sich jedes Ideal a als Durch-
schmitt von endlich vielen Primdridealen darstellen, a=g gy« - M Q.

Es war aber nicht bekannt, welche Bedingung fir die Giiltigkeit dieses
Satzes notwendig und hinreichend sein soll. Vor kurzem hat E. Kamei®
mit dieser Fragestellung sich beschéiftigt, und gezeigt, dass.in einem ein-
artigen Ringe R der Durchschnittssatz dann und nur dann gilt, wenn in R
der Q. O.-Satz gilt. In dieser Arbeit iiber den gleichen Gegestand wollen wir
zeigen, dass dieser Satz auch dann noch giiltig bleibt, wenn wir. den 0-Ring
durch einen Ring ersetzen, in dem eine Primideal-Folge p; <Cp, T <
und eine Idealquotient-Folge a<Za:b; <a:bb, - - - beide stets nur endlich
viele verschiede Glieder besitzen. :

Die Bezeichungen schliessen sich moglichst eng an die Arbeit von
Krull® an.

Vorbereitende Satze.

Im folgenden sei R ein kommutativer Ring, in dem folgende zwei Vor-
aussetzungen erfiillt sind : _

Voraussetzung 1. Ist etne Kette von Primidealen P, T, Tps<-+-- in
R gegeben und ist jedes p;i1 ein echter Teiler von Y;, so bricht die Kette"
nach endlich vielen Gliedern ab.

Voraussetzung 2. Ist eine Kette von Idealquotienten a “a:b,<a: blbz <
a bbby - - - gegeben, so miissen von einem gewissen n ab alle Glieder
gleich sein.

Zunachst fithren wir den Begriff des zugehorigen Primideals eines Ideals
ein, der in dieser Arbeit eine grosse Rolle spielt.

Definition. Unter einem zum Ideal a(==R) gehorigen Primideal ver-
stenen wir ein Primideal p, zu dem fiir das gegebene Ideal a ein solches
Element r existiert, dass p=a:(r), r<a st
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