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Récemment M11• P: LrnERMANN a développé une théorie des pseudogroupes 
infinitésimaux dans les travaux [I] et [2].<1J Cet exposé contient une géné
ralisation d'une partie des résultats concernant les pseudogroupes infinitési
maux attachés aux pseudogroupes de Lie. On définira dans le paragraphe 1 
((famille triple)) et ((famille triple infinitésimale)) respectivement en . géné
ralisant ((pseudogroupe)) et ((pseudogroupe infinitésimal)). On démontrera dans 
les paragraphes 2 et 3 un théorème concernant les familles triples infinitési
males attachées aux familles triples de Lie; de plus,. dans le paragraphe 4 
on abordera la question des familles triples infinitésimales attachées à des 
prolongements de familles triples de Lie. 

Pour términer, à M. le professeur K. MoRrNAGA, j'exprime la plus grande 
gratitude, pour l'intérêt qu'il a porté à mon travail et pour ses eJ$:cel_le:nts con
seils. 

1. Définitions et notations.-· Soit Vn une variété différentiable de cfaiise 
e, de dimension n. Pour toute application/ de U sur J(U), U et f(U) seront 
dits source et but de/ respectivement. 

DÉFINITION 1. -· (fJ étant l'ensemble des ouverts d'une topologie w sur 
Vn, une famille triple de transformations r{} opérant sur une variété Vn est un 
ensemble de transformations vérifiant les axisomes suivants: 

1 ° tout f E (/J est une application différentiable et biunivoque dont la source 
et le but appartiennent à (fJ; 

2° si U=YU;, pour qu'une application biunivoque/, de source U, de but 

f(U)CVn appartienne à({); il faut et il suffit que sa restriction à chaque U; ap-
partienne à ({); · · 

3° si/ E ({), alors r 1 ( (/J; si/, g E ({), alors l'application composée r 10 g 0 r 1 

((/J. 

4° l'application identique de Vn appartient à ({). 

DÉFIEITION 2. - Soit]9(</J) l'ensemble des q-jets infinitésimaux j1f, définis 
par tous les f E ({). Une famille triple {f) sur une variété sera dite complet 
d'ordre q, si {f} est l'ensemble des solutions de]1({f}) (il est alors complet pour 
s>q). 

(1) Les numéros entre crochet renvoient à le bibliographie située à la fin de cet article. 


