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RELEVEMENTS DBS DERIVATIONS ET DBS

STRUCTURES AUX FIBRES TANGENTS

BY CHRISTOPHE YUEN

Si M est une variete differentiable de dimension finie, on designe par τ(M)=
(TM, π, M) le fibre tangent a M. On associe a toute derivation D de Γalgebre
tensorielle £Γ(M) des champs de tenseurs sur M, une derivation D° (resp. Dv)
de Γalgebre tensorielle £Γ(TM) sur TM, appelee le relevement complet (resp.
relevement vertical) de D a TM. L'application D-*DC est un homomorphisme
d'algebres de Lie. D'ailleurs, toute differentiation covariante associee a une
connexion lineaire sur M peut etre relevee en une differentiation covariante sur
TM. De meme, on definit le relevement complet (resp. relevement vertical)
d'une derivation de Γalgebre exterieure Λ(M) des formes differentielles sur M
au fibre tangent. L'etude des relevements de derivations aux fibres tangents
d'ordre 2 fait Γobjet d'une autre publication [4].

Dans la deuxieme partie, on etudie les relevements horizontaux des deriva-
tions aux fibres tangents. On introduit la notion du relevement diagonal pour
les formes vectorielles. Certaines structures definies par des 1-formes vectoriel-
les sur M peuvent etre relevees en structures correspondantes sur TM.

PARTIE I

Relevements complets et relevements verticaux

1. Relevements des champs de tenseurs.

Soit τ(M)=(TM, 7Γ, M) le fibre tangent a une variete differentiable M. Si
/e£F(M) est une fonction differentiable sur M, la differentielle df, consideree
comme une fonction differentiable sur TM, sera notee par c(df\ Nous posons

fv=foπ

appelees respectivement le relevement complet et le relevement vertical de / a

Soient X et Ϋ deux champs de vecteurs sur TM. Si Xfc=Yf° pour toute
fonction differentiable /e £F(M), alors X=Ϋ. Pour tout champ de vecteurs X^
3C (M), le relevement complet (resp. relevement vertical) de X a TM est Γunique
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