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1. Introduction.

Soit $u$ une solution non triviale et \‘a valeurs r\’eelles de l’\’equation parabolique:

(1.1) $u_{t}=u_{xx}+q(x, t)u$ dans ] $0,1[\cross]0,$ $T[$

v\’erifiant

(1.2) $u_{x}(j, t)+g_{J}(t)u(j, t)=0$ sur $\{j=0,1\}\cross]0,$ $T[$ .

Ici $q(resp. g_{J})$ appartient \‘a $L^{\infty}(]0,1[\cross]0, T[)$ (resp. $C^{1}(]0,$ $T[)$). L’\’etude sur
l’ensemble de zero $Z(u)$ de $u$ :

$Z(u)=\{(x, t)\in[0,1]\cross]0, T[; u(x, t)=0\}$

et surtout la finitude et la d\’ecroissance du nombre des zeros de $u(\cdot, t)$ a \’et\’e

effectu\’ee, par exemple, par Angenent [2] et Kunisch et Peichl [5] et appliqu\’ee
aux dynamiques des \’equations paraboliques et semilin\’eaires, par exemPle, par
Angenent et Fiedler [3], Matano $[8, 9]$ et Nickle [11]. Nous nous int\’eressons aux
proprie’te’s g\’eom\’etriques de $Z(u)$ pr\‘es d’un point de sa partie singuli\‘ere $S(u)$ :

$S(u)=\{(x, t)\in Z(u);u_{x}(x, t)=0\}$ .
Pr\’ecisons les notations que nous utilisons. Pour une courbe $\Gamma$ dans $R^{2}$ on

dit qu’elle est une $t$-courbe (resp. $x$ -courbe) de classe $C^{k}$ et d\’efinie dans un
segment $I$ si $\Gamma=\{(\gamma(t), t);t\in I\}$ (resp. $\{(x,$ $\gamma(x));x\in I\}$ ) pour certaine $\gamma$ dans
$C^{k}(I)$ . Dans ce cas 7 $s’ appelle$ la fonction de d\’efinition de $\Gamma$ . Soient $\lambda_{m.j}$ ,
$|j|$ S. $[m/2]$ , les ragines du polyn\^ome $H_{m}(z)$ d’Hermite de degr\’e $m$ et nous les
arrengeons de la mani\‘ere suivante.

$\lambda_{m.-\iota<}\ldots<\lambda_{m.-1}<\lambda_{m.0}=0<\lambda_{m.1}<\cdots<\lambda_{m.l}$ .

Ici $1=[m/2]$ et nous avons d’\’eliminer $\lambda_{m.0}$ au cas de $m$ pair.
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