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$0$ . Introduction.

Dans ce travail, nous consid\’erons l’\’equation de Schr\"odinger stationnaire
g\’en\’eralis\’ee: (1) $\Delta u-u\mu=0$ au sens des distributions sur $U=\{x\in R^{n}\backslash \{0\}|0<$

$||x||<p\},$ $n\geqq 2$ et $p>0$ , avec $\mu$ une mesure dans la classe de Kato locale $M(U)$

(voir \S 1) associ\’ee \‘a $\overline{U}\backslash \{0\}$ .
La notion de principe des singulariti\’es positives connue sous le nom de

principe de Picard a suscit\’e depuis le d\’ebut de ce si\‘ecle l’int\’er\^et de plusieurs
travaux (voir [3], [4], [6], [7], [10], [11], [22], [23], [24], [25], [26], [27]) et
sa caract\’erisation reste dans le cas des mesures non invariantes par rotation
un probl\‘eme ouvert.

Dans ce travail, nous prouvons dans $R^{n},$ $n\geqq 2$ , pour les mesures invariantes
par rotation une nouvelle caracterisation du principe de Picard \‘a l’aide de la
fonction de Green associ\’ee \‘a l’\‘equation (1). Nous en tirons pour le principe
de Picard, la monotonie, la positive homog\’en\’eit\’e et le “Order Comparison
Theorem” de M. Nakai qui ont \’et\’e prouv\’es par M. Nakai et M. Kawamura dans
$R^{2}$ et pour les mesures \‘a densit\’e radiale localement h\"old\’erienne sur $\overline{U}\backslash \{0\}$ par
rapport \‘a la mesure de Lebesgue. Ensuite en utilisant une nouvelle caract\’erisa-
tion des ensembles essentiels introduits par Toshimasa Tada [29], nous g\’en\’e-
ralisons en dimension sup\’erieure \‘a deux et dans le cadre des mesures de Kato
le r\’esultat de M. Nakai [22] sur la non additivit\’e du princiPe de Picard.

Au paragraphe 1, nous rappelons la notion de principe de Picard pour
l’e’quation (1), l’existence des solutions born\’ees et non born\’ees et leur com-
portement au voisinage de la singularit\’e de $\mu$ .

Au paragraphe 2, nous consid\’erons une mesure $\mu\in M(U)$ invariante par
rotation et nous prouvons entre autres l’\’egalit\’e int\’eressante suivante:

Il existe un r\’eel $\alpha>0$ tel que pour tout $r\in$ ] $0,$ $p$ [ et $\theta\in S^{n-1}$ on $a$ :

$\int_{S^{n-1}}\mu G^{U}(r\theta, rz)\sigma_{n-1}(dz)=\alpha e_{\mu}(r)h_{\mu}(r)$

o\‘u $\mu G^{U}$ est la fonction de Green associ\’ee \‘a l’\’equation (1) et l’ouvert U. $e_{\mu}$ est


