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1. Introduction.

Les fonctions p\’eriodiques de $n$ variables complexes se r\’eduisent essentielle-
ment aux fonctions m\’eromorphes sur un groupe toroidal $X=C^{n}/\Gamma$ . Cette fonc-
tion m\’eromorphe s’\’ecrit comme quotient de deux fonctions automorphes pour
un facteur automorphe $\alpha$ : $\Gamma\cross C^{n}-arrow C^{*}$ . Alors, il est important d’\’etudier les
fonctions automorphes.

Le but de cet article est la caract\’erisation des facteurs automorphes pour
lesquels il existe une fonction automorphe non-triviale. Dans l’article pr\’ec\’edent
[2], nous avons donn\’e quelques conditions n\’ecessaires pour l’existence des
fonctions automorphes non-triviales. Nous leur ajoutons trois conditions n\’eces-
saires (Th\’eor\‘emes 1 et 2), et montrons que le probl\‘eme se r\’eduit au cas d\’efini
positif sous ces conditions (Th\’eor\‘eme 3). Dans le cas d\’efini positif, nous avons
la solution compl\‘ete quand rang $\Gamma=n+1$ , et une solution partielle en g\’en\’eral
([2]).

Je tiens \‘a remercier M. M. Stein qui $m’ a$ fait d’utiles remarques sur une
seconde version de cet article et sur l’article pr\’ec\’edent [2].

2. Conditions.

Soit $X=C^{n}/\Gamma$ un groupe toroidal non-compact, o\‘u $\Gamma$ est un sous-groupe
$L_{L}\ulcorner$ discret de rang $n+m,$ $1\leqq m<n$ . Tout espace fibr\’e holomorphe en droites $L$ sur

$X$ s’\’ecrit $L=L_{\alpha}\otimes L_{\rho}$ , o\‘u $L_{\alpha}$ est l’espace fibr\’e holomorphe en droites topologi-
quement trivial donn\’e par un facteur automorphe $\alpha:\Gamma\cross C^{n}arrow C^{*}$ , et $L_{\rho}$ est
l’espace fibr\’e holomorphe en droites donn\’e par un facteur th\^eta r\’eduit de type
$(\mathcal{H}, \psi)$ . On notera $H^{0}(X, o(L))$ l’espace vectoriel des sections holomorphes de
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